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1. Czy podane ni»ej stwierdzenia s¡ prawdziwe? Odpowied¹ uzasadni¢.

(a) funkcja exp przeksztaªca prost¡ {z ∈ C : Re z = a} w okr¡g {z ∈ C : |z| = ea};
(b) je±li f jest funkcj¡ holomor�czn¡ na obszarze D i Im(f) jest funkcj¡ staª¡ na D, to
f jest funkcj¡ staª¡ na D;

(c) caªka z funkcji f(z) = z
2−1
ez

po okr¦gu |z| = 1 wynosi 0;
(d) funkcja holomor�czna ma co najwy»ej sko«czon¡ liczb¦ zer;

(e) ka»dy ci¡g (an)n nale»¡cy do c0 nale»y tak»e do `1.

2. Sprawdzi¢, na jakim zbiorze funkcja

g(z) =


Re(z2)
|z|2 dla z 6= 0
0 dla z = 0

jest holomor�czna.

3. Znale¹¢ rozwini¦cie funkcji f(z) =
z − i
z + 2i

w szereg pot¦gowy o ±rodku z0 = i. Zbada¢

promie« zbie»no±ci i zachowanie na brzegu koªa zbie»no±ci.

4. Metodami zespolonymi obliczy¢ caªki:

(a)
∫
|z|=3

zez

(z + 2)2(z − 1)
dz,

(b)
∫ +∞
−∞

x2

(x2 + 1)3
dx,

5. Znale¹¢ minimum i maksimum moduªu funkcji f(z) = z2−3z+1 w kole {z ∈ C : |z| ¬ 1}.

6. Korzystaj¡c z faktu, »e ‖a‖∞ = supn1 |an| jest norm¡ na przestrzeni ci¡gów `∞, wykaza¢,
»e

‖a‖∗ = 2|a1|+ ‖a‖∞
te» jest norm¡ na `∞. Sprawdzi¢, czy norma ‖.‖∗ pochodzi od iloczynu skalarnego?


