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Zagadnienia na egzamin

Dzialania grup: definicja, orbity, punkty stale, stabilizatory. Przyktady dzia-
tan zachowujacych pewne struktury. Lemat o ping-pongu.

Przyktady grup i ich dziatan: grupa wolna, nieskoficzona grupa dyhedralna,
grupa Heisenberga, grupy Baumslaga-Solitara, grupy powierzchni, pewne
grupy Coxetera, produkt wiankowy. Podstawowe wtasnosci.

Graf Cayleya: definicja, elementarne wlasnosci. Przyktady graféw Cayleya i
przyktady graféw nie bedacych grafami Cayleya. Twierdzenie Sabidussiego.

Zgrubne wlozenie, wlozenie kwaziizometryczne, zgrubna rownowazno$é, kwa-
ziizometria: definicje, przyktady, zaleznosci, podstawowe wlasnosci.

Zgrubna réwnowazno$é graféw Cayleya. Przestrzenie kwaziizometryczne z
grafami. Zgrubna spdjnos¢. Podgrupy skonczonego indeksu, ilorazy przez
skonficzone podgrupy.

Dzialania geometryczne: definicja, przyktady. Lemat Milnora-Schwartza.
Kwazidrzewa: charakteryzacje, dzialania grup na kwazi-drzewach.
Przestrzenie é—hiperboliczne: definicja, przyklady, podstawowe wlasnosci.
Hiperboliczne triangulacje plaszczyzny.

Kwazigeodezyjne w przestrzeniach hiperbolicznych. Lemat Morse’a. Zgrubna
niezmienniczos¢ hiperbolicznosci.

Grupy hiperboliczne: definicja, (kontr)przyklady, podstawowe wlasnosci.
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Graf rozbieralny: definicja, wlasnosci. Kompleks Ripsa: definicja, rozbieral-
no$¢ kompleksu Ripsa grafu hiperbolicznego.

Podgrupy kwaziwypukle: definicja, wlasciwosci, przyktady. Podgrupy kwa-
ziwypukte grup hiperbolicznych.

Centralizatory elementéw w grupach hiperbolicznych, podgrupy cykliczne.

Podgrupy abelowe grup hiperbolicznych.

Hipoteza o Kaplansky’ego o dzielnikach zera, a grupy hiperboliczne.

Wtasnos¢ Haagerupa. Przyklady grup z wlasnoscia Haagerupa.

Przestrzen ze $cianami: definicja, przykltady, podstawowe wlasnosci.

Graf z mediana: definicja, przyklady, podstawowe wtasnoéci. Grupy dzia-
lajace geometrycznie na grafach z mediana.

Zbiory wypukle i zbramowane w grafie z mediana: definicje, zaleznosci,
przyklady.

Struktura $cian na grafie z mediang.

Charakteryzacja hiperbolicznych graféw z mediana.

Lokalnie-globalna charakteryzacja graféw z mediana (grafy z mediana to
1-szkielety komplekséw kostkowych CAT(0)).



