Podstawy geometrii i geometria nieeuklidesowa

Sprawdzian nr 1, grupa A
POWODZENIA !!!

Zad. 1. (1 pkt) Wypisz aksjomaty Teorii Incydencji z Aksjomatem Réwnole-
glosci.

Zad. 2. (1 pkt) Sprawdz, czy nastepujaca struktura jest modelem Teorii In-
cydencji z Aksjomatem Réwnoleglosci.

Punktami sq punkty z wnetrza pewnego kola, zas prostymi cieciwy tego kola.
Punkt lezy na prostej, jesli odpowiedni punkt wnetrza kola nalezy do wnetrza
odpowiadajgcej cieciwy.

Odpowiedz uzasadnij.

Zad. 3. (1 pkt) Wypisz aksjomaty teorii Plaszczyzny Rzutowe;j.

Zad. 4. (1 pkt) Czy uklad aksjomatéw zlozony z aksjomatéw Plaszczyzny
Rzutowej i Aksjomatu Réwnoleglodci (R) jest: zupelny, niesprzeczny? Czy ak-
sjomaty sa od siebie niezalezne? Odpowiedzi uzasadnij.

Zad. 5. (3 pkt) Udowodnij, korzystajac jedynie z aksjomatéw, nastepujace
twierdzenie teorii Plaszczyzny Rzutowe;j.

Istnieje 7 roznych prostych.

Zad. 6. (3 pkt) Sprawdz, czy nastepujaca struktura jest Plaszczyzna Rzutowa
(tj. modelem teorii Plaszczyzny Rzutowej).

Niech K bedzie zbiorem kierunkéw w plaszczyznie euklidesowej E2. Punk-
tami sa punkty w E? i elementy K, czyli kierunki. Prostymi sg proste w E? i,
dodatkowo, prosta l,, (abstrakcyjna prosta w nieskonczonosci). Punkt p lezy
na prostej [ wtedy i tylko wtedy gdy zachodzi jeden z trzech nastepujacych
warunkéw:

e p jest punktem w E2 i jest prosta w E2, i p lezy na | w sensie “lezenia w
EQw :

e p € K (czyli p jest kierunkiem) i [ jest prosta w E? nalezaca do tego
kierunku;

e p € K (czyli p jest kierunkiem) i [ jest prosta lo, (czyli abstrakcyjna prosta
w nieskonczonosci).

Odpowiedz uzasadnij.



