Podstawy geometrii i geometria nieeuklidesowa

Sprawdzian nr 3, grupa A

POWODZENIA !l!

Zadania 1-6 dotyczg modelu Kleina plaszczyzny nieeuklidesowej, w ktorym

zbiorem punktow jest otwarte kolo jednostkowe w plaszczyinie

{(z,y) | x,y € R} o $rodku w (0,0). Jesli jestes proszona(y) o wskazanie
jakiego$ obiektu, to zrob to tak, by mie bylo watpliwosci o jaki obiekt chodzi. Na

przyklad podajgc wspdlrzedne (x,y) odpowiednich punktiw.

Zad. 1. (2 pkt) Odpowiedz TAK lub NIE na ponizsze pytania. Odpowiedzi
nie musisz uzasadniac.

1.

Zad.
Zad.
Zad.

Czy we wnetrzu kazdego kata ostrego istnieje punkt, przez ktory przecho-
dzi prosta asymtotyczna do obu ramion kata?

Czy we wnetrzu kazdego kata ostrego istnieje punkt, przez ktory przecho-
dzi prosta rozbiezna w stosunku do obu ramion kata?

Czy we wnetrzu kazdego kata ostrego istnieje punkt, przez ktory nie prze-
chodzi zadna prosta przecinajaca oba ramiona kata?

Czy na kazdym tréjkacie mozna opisaé¢ okrag (hiperboliczny)?
Czy w kazdy tréjkat mozna wpisaé okrag (hiperboliczny)?

Niech I, m,n beda réznymi prostymi, przy czym m i n sa prostopadte do
l. Czy m i n moga by¢ asymptotyczne?

Czy na kazdym okregu (hiperbolicznym) mozna opisaé szesciokat?
Czy istnieja dwie proste asymptotyczne tworzace z inna prosta katy %7
2. (1 pkt) Wskaz odcinek o nieeuklidesowej mierze 2.

3. (1 pkt) Wskaz kat o nieeuklidesowej mierze 7.
4. (1 pkt) Dla zadanej prostej i D > 0, ekwidystantq nazywamy krzywa

zlozona ze wszystkich punktéw oddalonych o D od prostej w jednej z pol-
plaszczyzn. Naszkicuj ekwidystante wybranej przez siebie prostej. (Wazny jest
ksztalt, nie dokladne odleglosci.)

Zad.

5. (1 pkt) Czworokgt Lamberta to czworokat o trzech katach prostych i

jednym ostrym. Wskaz czworokat Lamberta.



Zad. 6. (2 pkt) Wskaz czworokat ABCD o katach na przemian prostych i
ostrych (katy przy A i C ostre, za$ przy B i D proste). Opisz sposéb wyznaczenia
takiego czworokata, wraz z uzasadnieniem wymaganych wlasnosci.

Zad. 7. (2 pkt) (Uwaga: to zadanie dotyczy teorii plaszczyzny nieeuklidesowey,
a nie modelu.) Niech A’B’'C" bedzie tréjkatem powstalym przez obrét o kat %
tréjkata ABC wokol punktu D niebedacego wierzchotkiem. Uzasadnij, ze ABC
i A’B'C’ sa przystajace. (Najpierw zdefiniuj, co oznacza ,,obrét”.)



