Wielomiany

Zadanie 1. Wykaz, Ze dla dowolnego n naturalnego wielomian
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nie ma pierwiastkéw wielokrotnych

Zadanie 2. Niech f bedzie wielomianem, a n, k liczbami naturalnymi. Udowodnij, Ze
jesli (x — 1)* dzieli f (z"), to réwniez (" — 1) dzieli f (z")

Zadanie 3. Wielomian P (z) = a,2"+a,_ 12" '+...4+a;x+a spelnia warunki P (1) = 0
oraz P (x) > 0 dla z € R. Udowodnij, ze

an+2a, 1+ ...+(n+1)ag =0.

Zadanie 4. Wykaz, ze dla kazdej liczby naturalnej n > 2 liczba n** — n™*2 +n" — 1 jest
podzielna przez (n — 1)°

Zadanie 5. Wyznacz wszystkie wielomiany P (z) stopnia co najwyzej piatego, takie ze
wielomian P () + 1 jest podzielny przez (z — 1)°, a wielomian P (z) — 1 jest podzielny
przez (z + 1)°.

Zadanie 6. Udowodnij, Ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a;, . . . , a, zachodzi nieréw-
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i rozstrzygnij, kiedy zachodzi réwnosc.

Zadanie 7. Niech f bedzie wielomianem o wspolczynnikach catkowitych, a a, b takimi
liczbami catkowitymi, ze f (a) f (b) = — (a — b)?, to f (a) + f (b) = 0.

Zadanie 8. Niech p, ¢ beda liczbami wymiernymi. Udowodnij, Ze je§li jeden z pierwiast-
kow réwnania z°+pz+¢q = 0 jest iloczynem dwoch pozostalych, to jest on liczba wymierna.

Zadanie 9. Niech P bedzie wielomianem stopnia co najwyzej n, ktéry spelnia réwnos¢

dla k =0,...,n. Wyznacz P (n + 1).

Zadanie 10. Udowodnij, Ze
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Zadanie 11. Wielomiany unormowane P oraz () spelniaja warunek
P(z)’ = (2 -1)Q (z)” + 1.

Udowodnij, ze P’ = n(), gdzie n to stopien P.



