Mix teorioliczbowy

Zadanie 1. Wykaz, ze jesli n jest liczba naturalna, to 22" + 1 nie jest sze§cianem liczby
naturalne;j.

Zadanie 2. Wykaz, ze istnieje nieskonczenie wiele par liczb naturalnych (m,n), dla kto-
rych n| (m? + 1) oraz m| (n® + 1)

Zadanie 3. Niech p bedzie liczba pierwsza, a a, b liczbami naturalnymi. Pokazac¢, ze jesli
a? — P jest podzielne przez p, to jest tez podzielne przez p*.

Zadanie 4. Liczby naturalne a,, b,, spelniaja réownos¢

a, + b, V2 = (1 + \/§>2n+1 .

Udowodnij, ze liczby a,, i b,, sa nieparzyste i spelniaja zaleznos¢

(an +;-1)”)2 . (an —é—w)“’ _p

Zadanie 5. Dla ustalonej liczby naturalnej m wyznaczy¢ wszystkie liczby naturalne n >

m takie, Ze w ciagu
n n
L)

kazdy wyraz dzieli wszystkie nastepujace po nim.

Zadanie 6. Liczby naturalne a, b spelniaja (a” +n) | (0" + n) dla dowolnej liczby natu-
ralnej n. Udowodnij, Ze a = b.

Zadanie 7. Pokaz, ze nie istnieje wielomian 1/ o tej wlasnosci, Ze dla dowolnej liczby
naturalnej n liczba W (n) jest pierwsza.

Zadanie 8. Rozwiaza¢ w liczbach calkowitych réwnanie n® — 1 = k2.

Zadanie 9. Niech p bedzie liczba pierwsza, a n oraz k liczbami naturalnymi. Niech

n="ng...Ngpk="Fks . ko,

beda zapisami tych liczb w systemie o podstawie p, przy czym dopuszczamy, ze poczat-
kowe cyfry sa zerowe. Pokaza¢, ze

(1) =IL(:) s



