Uklady rownan i rownania funkcyjne

Roéwnania funkcyjne

Tres¢ kazdego zadania brzmi ,Znalez¢ wszystkie funkcje f: R — R takie, ze dla dowol-
nych z,y, ... € R zachodzi (...)”.

Zadanie 1. f(f(z) —y) = f(z) + f(f(y) = f(—2)) + 2
Zadanie 2. (z —y)f(z+y) — (z+y)f(z —y) = dzy (2% — ?)
Zadanie 3. f(z* + f(y)) =y + f(z)?

Zadanie 4. f(zf(z) + f(y)) =y + f(z)*

Zadanie 5. f(z+y)(1— f(2)f(y)) = f(z) + f(y)

Zadanie 6. Znalez¢ wszystkie funkcje f: Z — Z spelniajace rowno§¢ 19f(z)—17f(f(z)) =
2z dla dowolnego z € Z.

Uklady ré6wnan

O ile nie zaznaczono inaczej, rozwiazan szukamy w liczbach rzeczywistych.

r+yt+z=3
Zadanie 7. { 22+ > +22=3
2ty +2°=3

Zadanie 8. Zal6zmy, ze parami rézne liczby rzeczywiste a, b, ¢, d spelniaja réwnosci
(@®+0°—=1)(a+b) ="+ —1)(b+c)=(P+d*—1)(c+d).
Pokazac, ze a+b+c+d=0.

3622 + 9yt + 425 =1

Zadanie 9.
{x +y*+22=2

(5,2

200 —x =1
Zadanie 10. ¢ 222 —y =1

2 _
K2x —z=1

(ab+cd =6
Zadanie 11. ac+bd=3
ad +bc =2

la+b+c+d=6



(tgx) + 3ctga; = 2tg y
tgxe + 3ctgay = 2tg w3

Zadanie 12. :
tgr,_ 1 +3ctgr,_ 1 =2tgx,

(tgx, +3ctgx, = 2tg

(a3 + 3ab? + 3ac® — 6abc = 1
Zadanie 13. { b + 3ba? + 3bc? — 6abec = 1
[ ¢® + 3cb® + 3ca® — 6abe = 1

Zadanie 14. Dane sa a > b > c > 0. Znalez¢ wszystkie z € R, takie, ze

223 = Z \/((a - b)2 — 332) (x2 —(a— b)z)
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