Lista 1
Przestrzenie noetherowskie

Zadanie 1. Udowodnij, ze nastepujgce warunki s3 réwnowazne:

1. X jest przestrzenig noetherowska (tzn. kazdy zstepujacy tancuch zbioréw domknietych sie
stabilizuje).

2. Kazda niepusta rodzina domknietych podzbioréw X ma element minimalny (wzgledem
relacji inkluzji).

Sformutuj i udowodnij analogiczne warunki w terminach podzbioréw otwartych.

Zadanie 2. Udowodnij, ze jedli X jest przestrzenig noetherowsks, to X jest quasi-zwarta, tzn. z
kazdego pokrycia otwartego X mozna wybraé podpokrycie skoficzone.

Zadanie 3. Pokaz, ze jesli X jestjednocze$nie przestrzenig Hausdorfa i przestrzenia noetherowsks,
to X jest skoficzong przestrzenig dyskretng.

Zadanie 4. Udowodnij, ze jesli Y C X to dimY < dim X.
Zadanie 5. Podaj przyklad noetherowskiej przestrzeni X o nieskoficzonym wymiarze.

Zadanie 6. Niech Y C X bedzie niepustym podzbiorem. Pokaz, ze Y jest nierozkladalny wtedy
i tylko wtedy, gdy domkniecie Y jest nierozkladalne.

Zadanie 7. Wykaz, ze jedli U jest niepustym otwartym podzbiorem przestrzeni nierozkladalnej
X, to U jest gesty w X.

Zadanie 8. Niech X bedzie przestrzenig nierozkladalng o skoficzonym wymiarze i niech Y C X
bedzie wlasciwym podzbiorem domknietym. Pokaz, ze dimY < dim X. Podaj przyktad, ze
zatozenie o skoriczono$ci wymiaru X jest istotne.

Zadanie 9. Pokaz, ze rozklad przestrzeni noetherowskiej na sktadowe nierozkladalne jest jednoz-
naczny (najpierw zdefiniuj dokladnie, co to znaczy).

Zadanie 10. Zalézmy, ze X = X; U X,, gdzie X1, X, C X s3 domkniete. Wykaz, ze dim X =
max (dim X7, dim X5).



