Lista 4

Algebra rézniczkowa

W ponizszych zadaniach K jest cialem rézniczkowym charakterystyki zero, a dla f € K{X} oz-
naczamy przez (f) ideat rézniczkowy generowany przez f.

Zadanie 1. Ustalamy f € K{X} \ K. Definiujemy separant f jako
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gdzie n = ord f.

1. Pokaz, ze dla dowolnego k > 1 mamy f*) = s, X% 4 f; dla pewnego f; rzedu mniejszego
nizn + k.

2. Pokaz, ze dla dowolnego g € K{X} istnieja m < w oraz gy € K{X} takie, ze
79 =go (mod (f))
oraz ord gy < n.
Zadanie 2. Pokaz, ze jedli f € K{X} jest nierozktadalny, a g € (f) \ {0}, to
1. ordg > ord f;
2. jesliord g = ord f, to f dzieli g.

Zadanie 3. Niech R bedzie pierScieniem rézniczkowym takim, ze Q C R. Pokaz, ze jeéli I jest
ideatem rézniczkowym w R, to VT tez jest ideatem rézniczkowym.

Dla niezerowego f € K{X} definiujemy
I(f) = {g € K{X}| s}ge (f)dlapewnegom <w}.
Zadanie 4. Pokaz, ze I(f) jest idealem
1. rézniczkowym;
2. pierwszym, o ile f jest nierozkladalny.

Zadanie 5. Pokaz, ze dowolny niezerowy rézniczkowy ideal pierwszy w pierécieniu K{X} jest
postaci I( f) dla pewnego nierozktadalnego f € K{X}.

Zadanie 6. Niech K = DCF,. Pokaz, ze |S;(K)| = |K|. Wywnioskuj stad, ze dla dowolnego
K = DCFj oraz n < w mamy |5, (K)| = |K|.



