Lista 6

Prolongacje

Pracujemy w duzym ciele rézniczkowo domknietym (U, §) = DCFy. Cialo statych ¢/ oznaczamy
przez C.

Zadanie 1. Pokaza¢, ze modele DCF to dokfadnie te ciata rézniczkowe K charakterystyki zero,
ktére s3 egzystencjalnie domknigte, tzn. dla dowolnego uktadu réwnan i nieréwnosci (#) rézniczkowych

¥ o wspdtezynnikach z K je$li ¥ ma rozwigzanie w pewnym rozszerzeniu rézniczkowym L/ K, to
>) ma rozwigzanie w K.

Zadanie 2. Niech V' C U" bedzie zbiorem afinicznym.

1. Niech D: U[Xy,..., X, = U[X1,...,X,, X}, ..., X]] bedzie (jedynym) rézniczkowaniem,
ktére zgadza sie z 6 na U i takie, ze D(X;) = X|. Znalez¢ jawny wzér na D(f) dla f €
U, ..., X,

2. Definiujemy prolongacije V jako zbiér afinicznych 7V C U™ x U™ zadany przez zbidr wielo-
mianéw I U D(I) C U[Xy,..., X, X1,..., X]], gdzie I jest idealem V. Zauwazy¢, ze rzut
TV na pierwsze n wspdtrzednych zawiera sie w V, w szczegdlno$ci mozna mysle¢ o 7V jako
o ,wigzce” m: 7V = V.

3. Pokaza¢, ze jeSlia € V, to (a,0(a)) € TV.

Zadanie 3. Pokaza¢, ze regularne (tzn. wielomianowe) cigcie s wigzki 77V — V odpowiada zada-
niu na O(X) rézniczkowania d,, ktére zgadza sie zd natd C O(V). Jawnie opisac te odpowiednios¢.



