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Kombinatoryka i topologia w przestrzeniach Banacha

Propozycja wykładu dla ambitnych studentów i doktorantów; wykład jest dostępny
po zaliczeniu przedmiotu Analiza funkcjonalna I, przy rozumieniu podstaw topologii
i teorii miary.
Wykład ma na celu zaprezentowanie wybranych zagadnień z izomorficznej teo-
rii przestrzeni Banacha; zaczynamy od specjalnych własności przestrzeni c0 (ciągów
zbieżnych) i ℓ1 (szeregów sumowalnych), a potem przekonujemy się, że przestrzeń
(ℓ∞)∗ nie jest taka straszna.
Podstawowym narzędziem jest tu badanie słabych i ∗-słabych topologii, ale pojawi
się też kombinatoryka, na przyład twierdzenia typu Ramseya.

Orientacyjny program
(1) Specjalne własności c0 i ℓ1.
(2) Podstawowe własności słabych topologii; charakteryzacje słabej zwartości.
(3) Podprzestrzenie dopełnialne; od c0 do injektywnych przestrzeni Banacha.
(4) Twierdzenie Rosenthala o przestrzeniach (nie)zawierających ℓ1.
(5) Klasyfikacja ośrodkowych przestrzeni postaci C(K).
(6) Reprezentacje przestrzeni typu ℓ∞, L∞[0, 1] w postaci przestrzeni funkcji cią-
głych.
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