DD & GP Kombinatoryka (R) — AUTOBUS LINII A
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Ile jest permutacji zbioru {1,...,n} ktore nie maja podciagu rosnacego dtugosci 37

Dany jest ciag a, zadany przez ag = 7,a1 = 51 ant2 = 3 - any1 + ap + 5. Udowodnié, ze
istnieje n takie, ze 0 < n < 10'® oraz a, + 21 jest podzielne przed 10°.

Udowodni¢, ze dla dowolnego n zachodzi

Z": 2k (2n = 2k\ _ .
k n—k '
k=0
Na ile sposobéw mozna wybraé¢ z powtorzeniami r liczb ze zbioru {0, ...,2m — 1} tak, by

kazda liczbe mniejsza niz m wybraé¢ co najwyzej raz, a kazda liczbe nie mniejsza niz m
wybraé¢ parzysScie wiele razy.
Udowodnié¢, ze jezeli dwie funkcje f,g okreslone na skoriczonym zbiorze X spetniajg dla
kazdego € X warunek f(z) # g(x) to istnieje A C X, taki ze |A| > | X|/41 f[A]Ng[A] = 0.
Inaczej rzecz ujmujac: jezeli funkcja h : X — Y X Y nie przyjmuje wartosci na przekatnej
to istnieje B C Y, taki ze

hYB x (Y \ B)]| > |X|/4.




