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Dzien pierwszy.

(1) Podczas konferencji matematycznej 2020 siedzialo przy okraglym stole, przy
ktorym bylo 2020 krzesetl. Po przerwie obiadowej ci sami uczestnicy zmienili
miejsca 1 zasiedli przy tym samym stole w sposo6b losowy (zeby bylo cie-
kawiej). Udowodnij, ze istnieja dwie osoby, ktére sa przedzielone taka sama
liczba oséb jak poprzednio.

(2) Zalézmy, ze mamy dany ciag liczb naturalnych spelniajacy warunki:
(a‘) ap = 17
(b) an < an+1 dla kazdego n naturalnego,
(¢) ant1 < 2n.
Udowodnij, ze dowolng liczbe naturalna mozna uzyskaé¢ jako réznice dwoch
wyrazéw tego ciagu.

(3) Okregi 01 i 0 sa wpisane w pewien kat i sa styczne do jednego z ramion w Ay,
Ao, do drugiego w Bi, Bs. Prosta A By przecina ponownie okregi w punktach
Cl,CQ. UdOWOdnij, ze ]Al(?l\ = ’BQCQ’.

Dzien drugi.
(4) Udowodnij, ze wérdéd dowolnych dziesieciu liczb naturalnych jest taka, ktora
jest wzglednie pierwsza z kazda z pozostatych 9 liczb.

(5) Niech n bedzie dowolng liczba naturalna. Rozwiaz uktad réwnan

r1T2 = 1,
Tol3 — 2,
T3Ty4 = 3,
TpT1 = N.

Jedli nie umesz zrobi¢ tego zadania, to zréb chociaz dla n = 7.

(6) Na plaszczyZnie danych jest nieskonczenie wiele roztacznych kot o promieniach
1. Ustalmy N € N. Udowodnij, ze istnieje taka liczba naturalna M, ze jesli
kazde z poprzednich két zastapimy kotem o tym samym srodku i promieniu
N, to dowolny punkt ptaszczyzny nalezy do nie wiecej niz M nowych kot.
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