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Wyktad: J. Wréblewski ) i
PODCZAS KOLOKWIUM NIE WOLNO UZYWAC KALKULATOROW

Zadanie 23« (5 punktow)
Udowodni¢, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych z, y zachodzi nieréwnos¢

[f (@) = fF)l < |z —yl,
gdzie f(z)=+Vx?+37.

Rozwigzanie:
Przeksztatcamy lewa strone dowodzonej nierownosci:

Va2 +37+y2+37
T)— = |Va?4+37— 2+37’:‘ 2 +37— 2+37‘- =
|f(z) = f(y)] ’v VY % VY N o e

— ‘xQ_y2| :‘x_y‘ |£L’—|-y|
Vr2+ 3T+ +37 Va2 + 37T+ +37
Dowdd danej w tresci zadania nieréwnosci bedzie zakonczony, jesli wykazemy nierow-
nosé

[z +y|
Va2 +37T+Vy2+ 37

ktora jest rownowazna nieréwnosci

|z +y| <Va?+37+4/y?+37.
Powyzszg nieréwnos¢ dowodzimy korzystajac z nieréwnosci trojkata i wykorzystujac
réwnosé |x|=vx2:

|z +y| < |z +|y| :\/P+\/E< Va2 +37+/y?+37.




Zadanic 24 . (7 punktéw)

W kazdym z ponizszych 16 pytan w miejscu kropek postaw jedna z liter Z, R, N:

Z - jest Zbiezny (tzn. musi by¢ zbiezny)

R - jest Rozbiezny (tzn. musi by¢ rozbiezny)

N - moze by¢ zbiezny lub rozbiezny (tzn. Nie wiadomo, czasem jest zbiezny, a czasem
rozbiezny)

Za udzielenie n poprawnych odpowiedzi otrzymasz max(0, n—10) punktéw.

Siédmy punkt za komplet poprawnych odpowiedzi.

o0 [e.@]
Wiadomo, ze szereg Y _a, jest zbiezny, szereg Y b, jest rozbiezny, ciag (c,) jest
n=1 n=1
zbiezny, ciag (d,) jest rozbiezny. Co mozna wywnioskowaé o zbieznosci

a) ciagu (a,) Z b) szeregu gcn N
c) ciagu (b,) N d) szeregu gdn R
e) ciagu (a,+b,) N f) szeregu nio:l(an—i-bn) R
g) ciagu (c,+d,) R h) szeregu g(cn—l—dn) R
i) ciagu (a,+c,) Z j) szeregu g(an—i-cn) N
k) ciagu (a,+d,) R 1) szeregu Ti(an+dn) R
m) ciagu (b, +¢,) N n) szeregu i(bn+cn) N
o) ciagu (b, +d,) N p) szeregu i(bnjtdn) N

n=1



