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Wyktad: J. Wréblews.ki ) i
PODCZAS KOLOKWIUM NIE WOLNO UZYWAC KALKULATOROW
Zadanie 2'C « (4+2=6 punktéw)
Niech funkcja f:[8, 0c0) — R bedzie dana wzorem f(x)=
Zdanie Z: Dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y € [8, 00)
@)= fW)| <C-[z—yl.
a) Dowies¢, ze zdanie Z jest prawdziwe dla C'=1/60.

Rozwigzanie:
Przeksztatcamy i szacujemy lewa strone dowodzonej nieréwnosci korzystajac z nieréw-
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co stanowi dowdd danej w tresci zadania nieréwnosci dla C'=1/60 i dowolnych z, y > 8.
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b) Dowiesé, ze zdanie Z jest falszywe dla C'=1/80.
Rozwigzanie:
Dla z =8 oraz y =9 mamy |z —y|=1 oraz
L Je—yl
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F@) = )| = o5 >
wskazalismy wiec przyktad liczb z, y > 8, dla ktérych dana w tresci zadania nieréwnosé

jest falszywa przy C'=1/80.
Nie jest wiec prawda, ze ta nieréwnosé¢ zachodzi dla dowolnych liczb rzeczywistych

z,y€[8,00).



Zadanie 28 . (9 punktéw)

W kazdym z zadan 28.1-28.9 podaj kresy zbioru oraz napisz, czy kresy naleza do
zbioru (napisz TAK lub NIE).

Za kazde zadanie, w ktérym podasz bezblednie oba kresy i poprawnie okreslisz ich
przynaleznos$é¢ do zbioru, otrzymasz 1 punkt.
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28.1. A:{M: xG(—Z,l)} Ocena .......
infA=1/13 supA=1/9
Czy kres dolny nalezy do zbioru A NIE Czy kres gérny nalezy do zbioru A TAK
1
28.2. B:{x3+9 : xG(—Z,l)} Ocena .......
infB=1/10 supB =1
Czy kres dolny nalezy do zbioru B NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru B NIE
1
28.3. C:{M: xe(—Q,l)} Ocena .......
infC' =1/25 supC'=1/9
Czy kres dolny nalezy do zbioru C' NIE Cgzy kres gorny nalezy do zbioru C' TAK
1
28.4. D:{10n—43 TLEN} N:{1,2,3,4,5,...} Ocena .......
infD=-1/3 supD =1/7
Czy kres dolny nalezy do zbioru D TAK Cgzy kres gorny nalezy do zbioru D TAK
1
285. F=¢———: N Ocena .......
{(1071—43)2 nec } cena
infFE =0 supE =1/9
Czy kres dolny nalezy do zbioru £ NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru £ TAK
28.6. F ! €N O
.6. F'= 'n cena .......
(10n—43)2+7
infF" =0 supF' =1/16
Czy kres dolny nalezy do zbioru F' NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru F' TAK
<01
28.7. G:{an: k‘EN\{l}} Ocena .......
n=1
infG =0 supG =1
Czy kres dolny nalezy do zbioru G NIE Cgzy kres gorny nalezy do zbioru G TAK
<1
28.8. H:{an: kEN\{1,2,3,11,12,13}} Ocena .......
n=1
infH =0 supH =1/3
Czy kres dolny nalezy do zbioru H NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru H TAK
> 1
28.9. [ = {Z = ke {6,7,16,17}} Ocena .......
n=1
inf/ =1/16 supl =1/5

Czy kres dolny nalezy do zbioru I TAK Czy kres gorny nalezy do zbioru I TAK



