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Zadanie 23. (5 punktów)
W każdym z dziewięciu poniższych zadań podaj wartość granicy ciągu (liczba rzeczy-

wista) lub granicy niewłaściwej (+∞ lub −∞).
Wpisz literkę R, jeśli granica nie istnieje (tzn. gdy ciąg występujący pod znakiem

granicy jest rozbieżny, ale nie jest to rozbieżność do +∞ ani do −∞).
Za udzielenie n poprawnych odpowiedzi otrzymasz max(0, n−4) punktów.

23.1. lim
n→∞
log2(n+8)
log2n

= 1

23.2. lim
n→∞(log2(n+8)− log2n)= 0

23.3. lim
n→∞logn(n+8)= 1

23.4. lim
n→∞
log2(8n+1)
log2n

= 1

23.5. lim
n→∞(log2(8n+1)− log2n)= 3

23.6. lim
n→∞logn(8n+1)= 1

23.7. lim
n→∞
log2

(
n8+1

)
log2n

= 8

23.8. lim
n→∞

(
log2

(
n8+1

)
− log2n

)
= +∞

23.9. lim
n→∞logn

(
n8+1

)
= 8



Zadanie 24. (5 punktów)
Wyznaczyć promień zbieżności szeregu potęgowego

∞∑
n=1

(n+35)n
2 ·x5n

nn2
.

Rozwiązanie:
Stosujemy do danego w zadaniu szeregu potęgowego kryterium Cauchy’ego:

n

√
(n+35)n2 · |x|5n

nn2
=
(n+35)n · |x|5

nn
=
(
1+
35
n

)n
· |x|5→ e35 · |x|5 ,

gdzie ostatnia zbieżność ma miejsce przy n→+∞.
Szereg jest więc zbieżny, gdy e35 · |x|5< 1, czyli |x|<e−7, natomiast jest rozbieżny, gdy

e35 · |x|5> 1, czyli |x|>e−7.

Odpowiedź: Dany w zadaniu szereg potęgowy ma promień zbieżności e−7.


