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Zadanie 19 (5 punktow)
Rozstrzygnac zbieznosé szeregu

i (2n+1)!1-an
n=1 n'

w zaleznosci od parametru rzeczywistego dodatniego a. Dla jednej wartosci a mozna nie

udzieli¢ odpowiedzi.
n

Przypomnienie: (2n+1)!!=[](2i+1).

=0
Rozwigzanie:
Stosujac kryterium d’Alemberta otrzymujemy
(2n+3)1-a™ ! n" (2n+3)-a 2a

(n+1)m+t '(2n+1)”~a":(1+l)".(n+1)ﬁ? przy n=00,

skad wynika, ze dany w zadaniu szereg jest zbiezny, gdy
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oraz rozbiezny, gdy
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—>1, czyli a>—.
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Zadanie 1 0. (5 punktéw)
Wybraé¢ odpowiednia liczbe catkowita N i udowodni¢, ze dla dowolnej liczby rzeczy-
wistej x zachodzi nier6wnos¢

30487 +9v
oraz wykaza¢ istnienie takiej liczby rzeczywistej x, ze
3*+4*+9*
TV N1

Rozwigzanie:
Rozpatrzymy dwa przypadki.
1° Dla x > 0 zachodzi nieréwnosé¢ 4* < 8”, skad
3+474+9" <348+ 97,
czyli
3*+4 49"
3487497

2° Niech teraz x < 0. Wowczas 4* > 8*, skad
3" +4"4+9° > 3"+ 8" +9%,
czyli
3* 447497
3% 48 +9*
Ponadto korzystajac z nieréwnosci 4* < 3% dla z <0 otrzymujemy
3*4+47+9% - 3+ 37 +9% - 3T+ 3+97+ 9% _9
3*+8*+9* 340497 3T +9*

Wykazalismy wiec, ze

€T 433 xT
ii—i%<kd dla >0
oraz 3z + 4x + 9:p
S, B | <0.
37 1+ 8% 1+ 97 v

Odpowiedz: Warunki zadania sa spetnione przez liczbe N =2.



