Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1A, zima 2014/15

Kolokwium nr 2: 1.12.2014 (pon.), godz. 10:15-11:00 (material zad. 1-419, 466-480)
Sprawdzian nr 5: 8.12.2014 (pon.), godz. 10:15-10:35 (material zad. 1-450, 466-490)
Sprawdzian nr 6: 15.12.2014 (poniedziatek), godz. 10:15-10:35 (material zad. 1-538)

Cwiczenia 24.11.2014 (poniedziatek): zad. 401-419

Cwiczenia 28.11.2014 (piatek): zad. 466-480
Cwiczenia 1.12.2014 (poniedziatek): zad. 420-450
Cwiczenia 5,12.12.2014 (piatki): zad. 481-490, 499-538
Cwiczenia 8.12.2014 (poniedziatek): zad. 451-465, 491-498

Szeregi liczbowe.

n

1
401. Obliczy¢ S, = kz_jl o

a nastepnie znalez¢ lim .5,.
n—oo

402. Obhczyc sume szeregu

ST S D>

Wskazéwka: W kolejnych pieciu zadaniach szuka¢ przyktadu szeregu geometryczne-
go.

403. Podac¢ przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1

Zan Zan.

n=1

404. Podac¢ przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1

o o a

n
E a, =95 oraz E 27—2.
n=1 n=1

405. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1

dla dowolnej liczby naturalnej k zachodzi réwnosé

ak:2-z Ay, .

n=k+1

406. Podac¢ przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodatnich, ze
> 1
Zanzl oraz Za =-
n=1
407. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodatnich, ze
ia =1 icf:} oraz Za —1
n=1 " 7 n=1 " 2
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127
408. Dowiesé, ze 4 < Z —<T.

n=1

jest zbiezny, a jego suma jest mniejsza od 2.

409. Dowies¢, ze szereg Z o T
n=1 -

Kryteria zbieznosSci szeregéw - co kazdy student wiedzieé¢ po-
winien.

1. WARUNEK KONIECZNY ZBIEZNOSCI.

Jezeli szereg Zlan jest zbiezny, to nh_)ngo a, =0.
n=
Innymi stowy, jezeli ciag (a,) jest rozbiezny lub zbiezny do granicy réznej od zera, to

o0
szereg > a, jest rozbiezny.
n=1
2. ZBIEZNOSC SZEREGU NIE ZALEZY OD POMINIECIA LUB ZMIANY SKONCZENIE
WIELU POCZATKOWYCH WYRAZOW.
Oczywiscie zmiana lub pominiecie tych wyrazéw ma wptyw na sume szeregu zbiezne-
go.

3. KRY;FOERIUM POROWNANWCZE.
(e.)

Niech Zan i > b, beda szeregami o wyrazach nieujemnych, przy czym dla kazdego
n=1

n=1
n € N zachodzi nieréwnosé a,, < b,,.

Jezeli Zan =00, to > b, =00.
n=1 n=1
Jezeli an < oo, to Y a, <oo.
n=1 n=1
4, KILKA SZEREGOW.
> ¢" jest zbiezny dla |q| < 1, rozbiezny dla pozostalych g.
n=1
> n® jest zbiezny dla a < —1, rozbiezny dla pozostatych a.
n=1

> —L_ jest zbiezny dla a > 1, rozbiezny dla pozostalych a. Logarytm ma dowolna

n=o nlogn

podstawe wigksza od 1.

5. KRYTERIUM D’ALEMBERTA.
Jezeli (ay,) jest ciagiem o wyrazach niezerowych oraz istnieje granica

. |a
lim || = g<1l,
n—oo an
S . . .
to szereg »° a, jest zbiezny.
n—=
Jezeli istnieje granica
. an+1
lim |22 =¢g>1,
n—oo a'fl
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[©.°]
to szereg Y a, jest rozbiezny.
n=1

6. ZBIEZNOéé BEZWZGLEDNA

Jezeli Z la,| < oo, to szereg Z a, jest zbiezny.

n=1

7. SZEREGI NAPRZEMIENNE.
Jezeli (ay,) jest ciagiem nierosnacym zbieznym do 0, to szereg

§ an(—1)""1 jest zbiezny.
n=1

Czy istnieje ciag (a,) taki, ze (podaé¢ przyktad lub dowie$é, ze nie istnieje) :

1 . , L =~ . .
410. a, > — dla nieskonczenie wielu n, V a, >0, szereg Zan jest zbiezny.
n neN n=1

1
411. a, = on dla nieskonczenie wielu n, Z a,=10 .
n=1

1 oo
412. YV ap2 = —, Zan:O.
nEN n n=1

413. V a, €Z, a,=n dla n <100, szereg Zan jest zbiezny.

neN n=1
o0
414. a, =1 dla nieskonczenie wielu n, szereg Zan jest zbiezny.
n=1

415. Szereg Zan jest zbiezny, szeregi Zagn_l i Zagn sg rozbiezne.

n=1 n=1 n=1

416. Szereg > a, jest rozbiezny, szereg » (azn,_1+as,) jest zbiezny.

n=1 n=1

417. Szereg Zan jest rozbiezny, szereg Z(agn,l +ag,) jest zbiezny, nl1_>nolo ay, =0 .

418. Szereg Zan jest rozbiezny, szereg Z(agn—i—agnH +agnio+...+agmi1_q) jest

n=1 n=0
zbiezny;, nhrrolo a,=0.
419. Szeregi Z(a2n_1 +ag,)ia+ Z(a2n+a2n+1) sg zbiezne, ale majg rézne sumy.
n=1 n=1

Rozstrzygnac, czy nastepujace szeregi sa zbiezne

© © ] < 14n < 9.5.8-...-(3n—1)
420. —  421. — 422, ——  423.
nz::ln2+1 nz:; 21 = 1n2+1 Zl 5-9-...-(4n—3)
00 5712—1 o]
424. 426.
i nd346n%+8n+47 Z )-22n—1 Z3 -1
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00 00 1 00 n2
427 Z \/n2—|—2n Zn—i—l—n—i—él) 429. ;(antl)! 430 ;37
(2n—1)! > ( n )" - 1 = In+1
431. ;73”-71! 432. nZ::l il 433. Z — \/n_ﬂ 434. n; —
435. fjn—z 436. iL 437. 3% 438 Z 439. 3 ()
= ! n=1 41— n:1n4 \/n +n—n = nl
e~ 1000” > 3" * 3
440. 441. - 442 443.
2"+ 17 n!l+1 i 1
444. : 446. 447,y ——————
,; 3" Z \/4 + 3" nzln+5\/_+27
> > 9n —7n +1 > 9nt—Tnd+1
3 _ 3
e HZI(\/H H04-VaH1) 440, Z19n5 Ber1 0 Z19n6—13n2+1

Ktoére z nastepujacych szeregéw sa bezwzglednie zbiezne, ktore warunkowo zbiezne,
a ktore rozbiezne:

oo (_1)n+1 00 (_1)n+1 1)n+1
451. 452. 453.
25 2 g z:: on—1)3
%) (_1)n+1n+1 [ee] (_1)n210n o] 7’L+2
454. ——— 455, —————  456. —(=1)"
n=1 n nzl 2 ngln(n—i_]')( )
457.1-1+1 ISP S IR S Lk razy)
1 L liq_Z_-_Z U [ io—m—+... ( kraz
2 2777373 3 k& K Y
458. 1 1+1 1 1+1 1 1 1+ +1 1 1 1+ (/{: )
-1 - - - _ - _ T e — = 1. raz
574 4379 9 9 FR R = Y
) (_1)n+1n3 oo (_1)n 0o (_1)n+12n2 ) (_1)n2
459. ——  460. 461. ————  462. —_—
nzz:l 2n nzz:Qn—\/ﬁ n§=:1 n! ;(n+3)1/4
n=1 \/ﬁ \/ﬁ n=1 nl/n n=1

466. Skonstruowac¢ przyktad takiego szeregu zbieznego > a, o wyrazach rzeczywi-

n=1

[e.°] o0
stych, ze szeregi > a? oraz 3 a} sa zbiezne, a ponadto zachodza réwnosci
n=1 n=1

Zan Za S omr Yai=.
n=1

467. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodatnich, ze
=1
Z an = Z ay
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468. Podac przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1

> a,=3 oraz > (-1)""q,
n=1

n=1

=1.

469. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego > a, o wyrazach dodatnich, ze
n=1
sumy szeregow

e ) 00 0o

2 3 4
PILIND BUANED DI DL
n=1 n=1 n=1 n=1

sg liczbami catkowitymi.

470. Poda¢ przyktad takiego szeregu zbieznego Y a,, ze a, =1/4" dla nieskonczenie
n=1
wielu n, a ponadto

Zanzll.
n=1

471. Podaé przyktad takiego ciagu (ay,), ze szeregi Y. (ag,—1+a9,) 1 Y (a9 + aopi1)
n=1 n=1
sg zbiezne, a ponadto

Z <a2n—1 + a2n) =5 oraz ay+ Z (Clgn + a2n+1) =2.
n=1

n=1

[e.e]

472. Podaé przyklad takiego ciagu (a,), ze szeregi

(e e}

Z (a3n—2+asn—1+asy),

o0
Z (agn—1+as, +asn41) oraz Z (a3n+ a3ni1+a3n42)
n=1 n=1 n=1
sg zbiezne, a ponadto
oo o0

Z (asp—2+asp—1+as,) =6, a;+ Z (agn—1+asp +asn41) =1

n=1
oraz

n=1

a1 +ag+ Z (a3n 4 a3n11+a3n42) = 3.
n=1

473. Skonstruowaé¢ przyktad takiego szeregu zbieznego > a, o wyrazach dodat-
nich, ze

n=1
Y a,=3 oraz > a,(—1)"=1.
n=1 n=1

Wiskazéwka: Nie istnieje przyktad bedacy czystym szeregiem geometrycznym.
474. Obliczy¢ sume szeregu

i 1
—n?-1
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475. Podac przyklad takiego szeregu zbieznego Z a, o sumie réownej 1/2, ze dla

nieskonczenie wielu liczb naturalnych n liczba a,, jest calkow1ta

476. Obliczy¢ sume szeregu

e 1
nz::I (B+(=1m"

477. Skonstruowaé przyktad takiego szeregu zbieznego § a, o wyrazach dodat-
n=1

nich, ze
2 o
(Zan> 032,
n=1

Dla skonstruowanego przyktadu wyznaczy¢ wartosci sum szeregéw wystepujacych w po-
wyzszym réwnaniu i sprawdzi¢, ze jest ono spelione.

478. Podac przyktad takiego szeregu zbieznego Y a, o wyrazach nieujemnych i sumie
n=1
1

rownej 1, ze dla nieskonczenie wielu liczb naturalnych n zachodzi réwnosé a,, = —.

vn

479. Podac¢ przyktad takiego szeregu zbieznego Y a, o sumie rownej 4, ze dla nie-
n=1
1

T

480. Podac¢ przyktad takiego szeregu zbieznego ioj a,, ze dla dowolnej liczby natu-
n=1

skonczenie wielu liczb naturalnych n zachodzi réwnosé a,, =

ralnej n > 2 wyraz a, jest dodatni, a ponadto
day=1 oraz Y |a,|=13.
n=1 n=1

481. Rozstrzygnac¢ zbieznosé szeregow

X VhnT+4nt —1 © Vond+4nt—1

;5715—47144-1 orae 7;5715—4714—4—1

482. Rozstrzygnac zbieznos¢ szeregu

8nk+/n—4
Z 8nt—3n3+5

n=1

w zaleznosci od parametru naturalnego k.

483. Rozstrzygnaé zbieznosé szeregow

i nk4+1 . i nk+tl 41
- oraz -
= n"+1 = n’+1

dla tak dobranej wartosci parametru naturalnego k, ze doktadnie jeden z tych szeregdéw
jest zbiezny.
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484. Podac¢ przyktad takiego szeregu zbieznego Z a,, o wyrazach dodatnich, ze szereg

>

[e.°]
485. Czy mozemy stwierdzié, ze szereg Y. a, jest rozbiezny, jezeli wiemy, ze
n=1

jest rozbiezny.

7
lim a,=— ........ b) 1 i
a) fiman =7 ) M o=
. An41 1 . Ap41 )
1 == e d) 1 == e
©) i = L
486. Rozstrzygnac zbieznos¢ szeregu
> (3n)!-a”
nz::l nl-n?n

w zaleznosci od parametru rzeczywistego dodatniego a. Dla jednej wartosci a mozna nie
udzieli¢ odpowiedzi.

487. Rozstrzygnac¢ zbieznosé szeregu

488. Rozstrzygnac zbieznos¢ szeregu
0o 3n)
n=1 " .

489. Rozstrzygnac¢ zbieznosé szeregu
0 (!)1000

2n?

n=1

490. Rozstrzygna¢ zbieznosé szeregu

i (2n+1)!-a”
n=1 n

w zalezno$ci od parametru rzeczywistego dodatniego a. Dla jednej wartosci a mozna nie
udzieli¢ odpowiedzi.
Przypomnienie: (2n+1)!! = H (20+1).

™ (3n—2)-(3n+1
491. Rozstrzygna¢ zbieznosé szeregu Z (é —i-)l)((; —H)’)) ((;L ++ ;)
n -(2n

> 1. —2)- 1
492. Rozstrzygnal zbieznosé szeregu Z (én )1> (?;ln—i—i) <Z());n+—|— :))))

2 (=1)"-(3n—4)-(3n—1
493. Rozstrzygnac¢ zbieznosé szeregu Z( )" (3n=4)-(3n )
n=2

nd—n
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494. Rozstrzygnaé, czy szereg

n .

© n
z:: 24 9900

jest zbiezny.

495. Wsrod ponizszych szesciu szeregéw wskaz szereg zbiezny, a nastepnie udowodnij
jego zbieznos¢. Jeéli potrafisz, podaj jego sume.

"(n+1) X (—=1)"(2n%+1) > (2n—1)
Z (B) 2 ZQ—
=1 7n—|— 10 =1 3n“+n = n+n

i( "(n*+1) i( 1)™(3n*+1) i —1)"(2n—1)
= 2n?+1 —~ Tin—1 = 2011n+2012

496. Dowies¢, ze szereg
i (=)™ n-(n+1)
2 @n+1)-(2n+3)- @n+5)

jest zbiezny, ale nie jest bezwzglednie zbiezny.

497. Rozstrzygna¢ zbieznosé szeregu
i (3n"—2n+4)-(—1)"
5n? —3n8 41000

n=1

498. Rozstrzygna¢ zbieznosé szeregu
i 3n®—2n+4
“= 51 —3n%41000

499. Poda¢ przyklad takiego ciagu (a,), ze szeregi 3 a, i 3 a8 sa zbiezne, a szereg

n=1 n=1

o0

4 . . .
> 1% jest rozbiezny.
n=

500. Czy szereg Zn” jest zbiezny dla p =3 —log,k, gdzie

n=1
a) k=8;
b) k=12;
c) k=16;
d) k=207
501. Cgzy szereg i(—l)"np jest zbiezny dla p =3 —log,k, gdzie
n=1
a) k=8;
b) k=12;
c) k=16;
d) k=207
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502. Czy podany szereg jest zbiezny

)ZW ......... b)zm .........

TL

)me ......... d)Z\/W\/W .........

)Z\/nQ— ......... )Z\/T .........
)n
g)Zm\/HQ_ ......... h)zx/ﬁx/ﬁ— .........

503. W kazdym z ponizszych 16 pytan w miejscu kropek postaw jedn@ z liter Z, R, N:

Z - jest Zbiezny (tzn. musi by¢ zbiezny)

R - jest Rozbiezny (tzn. musi by¢ rozbiezny)

N - moze by¢ zbiezny lub rozbiezny (tzn. Nie wiadomo, czasem jest zbiezny, a czasem
rozbiezny)

(o9} o
Wiadomo, ze szereg Zan jest zbiezny, szereg an jest rozbiezny, ciag (c,) jest
n=1 n=1
zbiezny, ciag (d,) jest rozbiezny. Co mozna wywnioskowaé o zbieznosci

a) ciagu (ay) .coovo... b) szeregu icn .........
n=1
c) ciagu (by) «veen.. d) szeregu idn .........
n=1
e) ciagu (a,+by) ooe... f) szeregu i(an—l—bn) .........
n=1
g) ciagu (¢, +dp) oooeeen. h) szeregu i(@ﬁ—dn) .........
n=1
i) ciagu (an+¢n) oo j) szeregu i(anqLcn) .........
n=1
k) ciagu (ap,+dy) ..oo..... 1) szeregu i(an—l—dn) .........
n=1
m) ciagu (b, +¢p) oo n) szeregu i(bn—i—cn) .........
n=1
o) ciagu (b, +dy) ......... p) szeregu i(bn—kdn) .........
n=1
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W kazdym z czterech kolejnych zadan udziel szesciu odpowiedzi TAK /NIE.

504. Czy szereg an jest zbiezny, jezeli

a) k=-3/2 ... ":
c) k=—-1 ...
e) k=—1/2 ...

a) n=-—3/2 :
c)n=—1 ...
e)n=—-1/2 ...

a) k=-3/2 ... ":
c)k=—-1 ...
e) k=—-1/2 ...

a) k=-3/2 ... "*
c)k=—-1 ...
e) k=—-1/2 ...

Lista 7 - 64 -

b) k=3/2 oo
d) k=1 ......
£) k=1/2 .........

b) k=3/2 ...
d) k=1 ........
£)k=1/2 .o......

> 1

W3
i) i(#)n .........

3

DS (nj—l)n .........

n=1
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W kazdym z czterech kolejnych zadan udziel siedmiu niezaleznych odpowiedzi:
Z - jest Zbiezny (tzn. musi by¢ zbiezny, a przy tym szereg spetniajacy podany warunek
istnieje)
R - jest Rozbiezny (tzn. musi byé¢ rozbiezny, a przy tym szereg spelniajacy podany
warunek istnieje)
N - moze by¢ zbiezny lub rozbiezny (tzn. Nie wiadomo, czasem jest zbiezny, a czasem
rozbiezny)
X - nie istnieje szereg spetniajacy podany warunek

oo
Co mozna wywnioskowaé¢ o zbieznosci szeregu Zan, jezeli wiadomo, ze jego wyrazy

n=1
sa rozne od zera, a ponadto ciag jego wyrazéw (a,) spelia podany warunek

509. nlg&% =g, gdzie

a) g=—3 ...... b) g=—-1 ........ c)g=-1/3 ...
d) g=0 ... e)g=1/3 ... f)g=1 ... g) g=3 .........
511. lim =g, gdzie
n—0o0 g 1
a) g=—3 ....... b) g=—1 ........ c)g=-1/3 ...
d) g=0........ e)g=1/3 ... f)g=1..... g) g=3 .........
512. lim |22 =g, gdzie
n—oo an
a) g=—3 ......... b) g=—1........ c)g=-1/3 ...
d) g=0........ e)g=1/3 ... f)g=1 ... g) g=3 .........
513. Czy podany szereg jest zbiezny
> 5n%+11 > Tn?+11
— (=)™ b — (=)™
3)7;771”13 =) );5n2—|—13 (=1)
c) ) ——— . d ) — ()" ........
ngl vn n; NG
514. Czy podany szereg jest zbiezny
> 5n?+11 * Tn?+11
— b —
a)nZ::l7n2+13 );5n2+13
— 1 “n+1
— e d —_—
c) nZ::l ’ )n; ’
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515. W kazdym z ponizszych 9 pytan w miejscu kropek postaw jedna z liter Z, R, N:
Z - jest Zbiezny (tzn. musi by¢ zbiezny)

R - jest Rozbiezny (tzn. musi by¢ rozbiezny)

N - moze by¢ zbiezny lub rozbiezny (tzn. Nie wiadomo, czasem jest zbiezny, a czasem

rozbiezny)
o)

Wiadomo, ze szereg Zan jest zbiezny. Co mozna wywnioskowac o zbiezno$ci szeregu

a) i\an\ ......... b) gjl(_w Uy oo
c) g (@1 — Ap) oo d) nf; (a201—a2) oo
e)ni]an_u ......... f)i(an+( D)
g) gjl 20m ..., h) gjllogg (a242) oo
i)i RS

516. W kazdym z ponizszych 6 pytan w miejscu kropek wpisz liczbe rzeczywista lub
postaw jedna z liter Z, R, N:

Liczba S - podany szereg jest zbiezny i jego suma musi by¢ réwna S

Z - jest Zbiezny (tzn. musi by¢ zbiezny), ale na podstawie podanych informacji nie
mozna wyznaczyé jego sumy

R - jest Rozbiezny (tzn. musi by¢ rozbiezny)

N - moze by¢ zbiezny lub rozbiezny (tzn. Nie wiadomo, czasem jest zbiezny, a czasem
rozbiezny)

(0.9)
Wiadomo, ze szereg Zan jest zbiezny, jego suma jest réwna 10, a pierwszy wyraz
n=1
jest rowny 3. Co mozna wywnioskowaé o zbieznosci ponizszego szeregu i o jego sumie
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W kazdym z 5 kolejnych zadan udziel czterech niezaleznych odpowiedzi:
Z - jest Zbiezny (tzn. musi by¢ zbiezny)
R - jest Rozbiezny (tzn. musi by¢ rozbiezny)
N - moze by¢ zbiezny lub rozbiezny (tzn. Nie wiadomo, czasem jest zbiezny, a czasem
rozbiezny)

517. Ciag (ay) liczb rzeczywistych dodatnich jest zbiezny do liczby rzeczywistej g.

Co mozna wywnioskowaé¢ o zbieznosci szeregu Zan, jezeli wiadomo, ze

n=1
a)g=0 ... b) 0<g<1.....
c)g=1..... d)1<g ...
518. O ciagu (a,) liczb rzeczywistych dodatnich wiadomo, ze ciag (Gn+1> jest zbiezny
do liczby rzeczywistej g. Co mozna wywnioskowaé o zbieznosci szeregu Zan, jezeli
n=1
wiadomo, ze
a)g=0 ... b) 0<g<1.....
c)g=1.... d)1<g........
519. O ciagu (a,,) liczb rzeczywistych dodatnich wiadomo, ze ciag < n ) jest zbiezny
A1
do liczby rzeczywistej g. Co mozna wywnioskowaé o zbiezno$ci szeregu Zan, jezeli
n=1
wiadomo, ze
a)g=0 ... b) 0<g<1......
c)g=1..... d)1<g .........
520. Ciag (a,) liczb rzeczywistych dodatnich jest zbiezny do liczby rzeczywistej g.
Co mozna wywnioskowaé¢ o zbieznosci ciggu <Gn+1 ), jezeli wiadomo, ze
a)g=0 ... b) 0<g<1.....
c)g=1.... d)1<g ...

521. O ciagu (a,) liczb rzeczywistych wiadomo, ze szereg Zan jest zbiezny i jego
n=1
suma jest liczba rzeczywista g. Co mozna wywnioskowaé o zbieznosci ciagu (ay,), jezeli

wiadomo, ze
a)g=0 ... b) 0<g<1.....

W kazdym z ponizszych 17 zadan w miejscu kropek wpisz liczbe rzeczywista lub
postaw jedng z liter Z, R, N:

Liczba S - podany szereg jest zbiezny i jego suma musi by¢ rowna S

Z - jest Zbiezny (tzn. musi by¢ zbiezny), ale na podstawie podanych informacji nie
mozna wyznaczy¢ jego sumy

R - jest Rozbiezny (tzn. musi by¢ rozbiezny)
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N - moze by¢ zbiezny lub rozbiezny (tzn. Nie wiadomo, czasem jest zbiezny, a czasem

rozbiezny)

Wiadomo, ze szereg Zan jest zbiezny, jego suma jest rowna 50, a pierwszy wyraz
n=1
jest rowny 4. Co mozna wywnioskowaé o zbieznosci ponizszego szeregu i o jego sumie

522. > 24, = ...co....
523. > (24ay) = ccoceee
524. 3 T =
525. > (—2a,) = ..cc....
526. > |au|= .ccooons
527. Y (—1)"ap= .covee..
528. > i1 = oo
529. > api2= oo

n=1
530. i(an—an+1): .........
531. i(an+&n+1): .........
532. i(ai—aiﬂ) S
533. i?ﬂ” = s
534. i(zan—w“): .........
535. i(?ﬂn—sanﬂ): .........

536. > \/aZ+9= ...
537 3 (Va3 +9- ai +9) = o

538. i (an_an—i-l)'(an‘l’an—i-l)
n=1 \/a%+9+\/a%+1+9
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