Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1B, zima 2015/16

Egzamin, 15.02.2016, godz. 9:00-13:20

Zadanie 1 1. (10 punktéw)

W kazdym z zadan 11.1-11.10 podaj (w postaci uproszczonej) kresy zbioru oraz
napisz, czy kresy naleza do zbioru (napisz TAK albo NIE).
Kres moze by¢ liczba rzeczywista lub moze by¢ réwny —oo albo +oo = 0.

Za kazde zadanie, w ktérym podasz bezblednie oba kresy i poprawnie okreslisz ich
przynaleznos$é¢ do zbioru, otrzymasz 1 punkt.
Za kazde zadanie, w ktorym podasz bezblednie oba kresy i poprawnie okreslisz przyna-
lezno$é jednego z nich do zbioru, otrzymasz 0,5 punktu.
Za pozostate zadania nie otrzymasz punktow.

N={1,2,3,4,5,...} oznacza zbidr liczb naturalnych (catkowitych dodatnich).

11.1. A:{ : nEN} Ocena .......

3" —10

infA=-1 supA=1/17

Czy kres dolny nalezy do zbioru A TAK Czy kres gorny nalezy do zbioru A TAK

11.2. B:{ : nEN} Ocena .......

3m—20

inf B=-1/11 supB=1/7

Czy kres dolny nalezy do zbioru B TAK Czy kres gérny nalezy do zbioru B TAK

11.3. C:{ : nEN} Ocena .......

1
3" —26

infC=-1/17 supC=1
Czy kres dolny nalezy do zbioru C' TAK Czy kres gorny nalezy do zbioru C TAK

11.4. D:{ : nEN} Ocena .......

1
o" —26

inf D=-1 supD=1/99
Czy kres dolny nalezy do zbioru D TAK Cgzy kres gorny nalezy do zbioru D TAK
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11.5. E:{(\/%—Zl)nz neN} Ocena .......

inf £ =+4/26—4 sup £/ =400

Czy kres dolny nalezy do zbioru £ TAK Czy kres gérny nalezy do zbioru £ NIE

11.6. F:{(\/2_6—5)n: nEN} Ocena .......

inf =0 sup F'=4/26 -5

Czy kres dolny nalezy do zbioru FF NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru F TAK

11.7. G:{(\/2_6—6)n: nEN} Ocena .......
2
infG =/26 — 6 sup G = (v/26 — 6)
Czy kres dolny nalezy do zbioru G TAK Czy kres gorny nalezy do zbioru G TAK
11.8. H= {2”52 cxe (-2, 1)} Ocena .......
infH=1 sup H =16

Czy kres dolny nalezy do zbioru H TAK Czy kres gérny nalezy do zbioru H NIE

11.9. I = {29”3 cre (=2, 1)} Ocena .......

inf/ =1/256 supl =2

Czy kres dolny nalezy do zbioru I NIE Czy kres gérny nalezy do zbioru I NIE

11.10. J={2"": z € (-2, 1)} Ocena ...

infJ=1 sup J =216

Czy kres dolny nalezy do zbioru J TAK Czy kres gorny nalezy do zbioru J NIE
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Zadanie 1 2. (10 punktéw)
W kazdym z zadan 12.1-12.10 podaj granice funkc;ji.

Za kazda poprawna odpowiedZ otrzymasz 1 punkt.

12.1. lim 2*=0

r——00

12.2. lim 22 =1

r——00

12.3. lim 2% =2

r——00

12.4. lim 2% =4

r——00

12.5. lim 2% =16

r——00

12.6. lim 2" =2

r——00

12.7. lim 4% =4

r——00

5T

12.8. lim 2% =8

r——00

=67

12.9. lim 3* =81

rT——00

5T

4
12.10. lim 3 =81

r——00
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Zadanie 29« (10 punktéw)

W kazdym z zadan 25.1-25.10 podaj (w postaci uproszczonej) kresy zbioru oraz
napisz, czy kresy naleza do zbioru (napisz TAK albo NIE).
Kres moze by¢ liczba rzeczywista lub moze byé¢ réwny —oo albo +oo = oc0.

Za kazde zadanie, w ktorym podasz bezblednie oba kresy i poprawnie okreslisz ich
przynalezno$¢ do zbioru, otrzymasz 1 punkt.
Za kazde zadanie, w ktorym podasz bezblednie oba kresy i poprawnie okreslisz przyna-
lezno$é jednego z nich do zbioru, otrzymasz 0,5 punktu.
Za pozostate zadania nie otrzymasz punktow.

N={1,2,3,4,5,...} oznacza zbiér liczb naturalnych (catkowitych dodatnich).

25.1. A={z—Inz: 2 €(2,3)} Ocena .......

infA=2—1n2 supA=3—1n3

Czy kres dolny nalezy do zbioru A NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru A NIE

25.2. B={z—2-Inz: z€(2,3)} Ocena .......

infB=2—2-1n2 supB=3—2:In3

Czy kres dolny nalezy do zbioru B NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru B NIE

25.3. C={z—3-lnx: z€(2,3)} Ocena .......

infC=3—-3-1n3 supC=2—-3-In2

Czy kres dolny nalezy do zbioru C' NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru C' NIE

25.4. D={z—4-lnx: z€(2,3)} Ocena .......

infD=3—-4-In3 supD=2—4-1n2

Czy kres dolny nalezy do zbioru D NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru D NIE
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25.5. E= {m: mneN A 37 <2 <5”2} Ocena .......
n

inf £'=,/log,3 sup /= ,/logy5

Czy kres dolny nalezy do zbioru £ NIE Cgzy kres gorny nalezy do zbioru £ NIE

25.6. F:{m: mneN A 3”3<2m3<5”3} Ocena .......
n
inf I = Jlog,3 sup F = Jlogyb

Czy kres dolny nalezy do zbioru FF NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru F' NIE

25.7. G= {m: m,n €N A 47 < om? <8”2} Ocena .......
n

infG=+/2 supG=+/3
Czy kres dolny nalezy do zbioru G NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru G NIE

25.8. H= {m :mnEeN A 9" <3 < 27"2} Ocena .......
n

infH =2 sup H =v/3

Czy kres dolny nalezy do zbioru H NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru H NIE

25.9. [ = {m :m,neN A 16" < 2™ < 32”2} Ocena .......
n

inf/=2 supI:\/g

Czy kres dolny nalezy do zbioru I TAK Czy kres gérny nalezy do zbioru I NIE

25.10. J= {m :m,neN A 27" < 3™ < 81”2} Ocena .......
n

infJ=+/3 supJ =2

Czy kres dolny nalezy do zbioru J NIE Czy kres gérny nalezy do zbioru J TAK
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Zadanie 20 . (10 punktéw)

Niech T bedzie zbiorem wszystkich ciagéw (a,) spelniajacych warunek
1

< —.
n

Y
neN

W kazdym z zadan 26.1-26.10 podaj odpowiedni kres zbioru. Za kazdy poprawnie
podany kres otrzymasz 1 punkt.

Ap — —
n

26.1. sup{a;: (a,) €T}=2

26.2. inf{a;: (a,) €T}=0

26.3. sup{asz: (a,) €T}=1

26.4. inf{as: (a,) €T}=0

26.5. sup{as—az: (a,) €T}=1

26.6. inf{as—as: (a,) €T}=-2/3

26.7. sup{az—ag: (a,) €T}=2/3

26.8. inf{az—ag: (a,) €T}=-1/3

26.9. sup{as+az+ag: (a,) €T}=2

26.10. inf{as+as+as: (a,) €T}=0
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