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Pochodna funkcji, pochodne wyzszych rzedow.
Poziom C — 12.01.(624) (grupa 1)

590. Wyznaczy¢ najwieksza liczbe catkowita dodatnig n, dla ktorej istnieje taka liczba
rzeczywista A, ze funkcja
e —1+In(x+1)
flz)= z"
A dla =0

jest rozniczkowalna w zerze i obliczy¢ f'(0) dla tych wartosci n i A.

dla z#0

591. Niech f:R — R bedzie funkcja okreslong wzorem
f(z)=—=bz+In (62”” —I—egx) :
Udowodni¢, ze dla dowolnej liczby rzeczywistej x prawdziwa jest nieréwnosé
|f' ()] <3.
592. Funkcja f:IR — R jest rézniczkowalna i ma cigglta pochodng. Wiadomo, ze
f0)=0,  f(3)=9,  [f(5)=1L

Dowies¢, ze istnieje taka liczba rzeczywista x, ze f'(x)=2.

593. Funkcja f:R — R ma ciagglta pochodna rzedu pierwszego na calej prostej. Wia-
domo, ze f(0)=0, f(7)=12, a ponadto dla dowolnej liczby rzeczywistej x zachodzi
nieréwnosé

1< f(z)<2.

Dowies¢, ze wowczas zachodzi nieréwnosé

|f(4)— ... |<1.
W miejsce kropek nalezy wpisa¢ konkretng liczbe rzeczywista (niezalezng od f !!).
594. Na potrzeby tego zadania funkcje dwukrotnie rézniczkowalng f:R — R na-
zwiemy superwypukly, jezeli dla dowolnej liczby rzeczywistej x zachodzi nieréwnosé

f(w) > 1.

Dowiesé, ze dowolna funkcja superwypukta spetnia nieréwnosé

FO)+£2) 1

595. Dowiesé, ze (f()g(x)™ = 3 (7)) (x)g" P (x) .
k=0

Obliczy¢ przyblizone wartosci nastepujacych liczb korzystajac z trzech wyrazéw (ze-
rowego, pierwszego i drugiego) wzoru Taylora odpowiedniej funkeji f. Oszacowaé blad
przyblizenia w postaci (x —z0)*- f” (c) /6.
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