Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1B, zima 2015/16

Poziom B (z mysla o ocenie co najwyzej dobrej)

Zadania do oméwienia na ¢wiczeniach 19-20.01.2016 (grupy 2-5).
Nie wszystkie zadania beda oméwione na éwiczeniach. Zadania nalezy sprobowaé
rozwigzaé¢ przed éwiczeniami i umieé wskazaé zadania, ktére sprawily najwiekszg

trudnosé.

601. Wyznaczy¢ punkt przecigcia stycznej do wykresu funkeji f(z) =2? w punk-
cie (2,4) z osia OY'.

602. Wyznaczy¢ punkt przeciecia stycznej do wykresu funkcji f(z) =e® w punk-
cie (0,1) z osia OX.

603. Wyznaczy¢ punkt przecigcia prostych stycznych do wykresu funkcji f(z)=x?
w punktach (—1,—1) i (2,8).

Bez korzystania z kalkulatora wstawi¢ w miejsce kropek znak nieréwnosci ”<” al-
bo 77>77 .

604. 2-arctg34 .............. arctg33 +arctg3d
605. /32 .covnn. Y1,9+ 2,1

606. 2-sind7° .............. sin46° + sin48°
607. 512 .............. 3,99399 44, 01401

608. Uzupemié¢ znakami ”<” lub 7>":
LEMAT: Niech a bedzie liczbg rzeczywista i niech f,g:R — R beda takimi funkcjami
rézniczkowalnymi, ze f(a) = g(a).
Jezeli dla kazdego x > a zachodzi nieréwno$¢ f'(z) < ¢'(x), to dla dowolnego = > a praw-
dziwa jest nieréwnosé¢ f(z) ..... g(x).
Jezeli dla kazdego x < a zachodzi nieréwno$¢ f'(z) < ¢'(x), to dla dowolnego = < a praw-
dziwa jest nieréwnosé¢ f(z) ..... g(z).

609. Uzupetic¢ znakami ”<” lub 7 >":
LEMAT: Niech a bedzie liczba rzeczywistg i niech f,g:IR — R bedg takimi funkcjami
dwukrotnie rézniczkowalnymi, ze f(a) =g(a) oraz f'(a)=4'(a).
Jezeli dla kazdego = > a zachodzi nieréwnosé f”(x) < ¢”(x), to dla dowolnego = > a praw-
dziwa jest nieréwnosé f(z) ..... g(x).
Jezeli dla kazdego = < a zachodzi nieréwnosé f”(x) < ¢”(x), to dla dowolnego = < a praw-
dziwa jest nieréwnosé f(z) ..... g(x).
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610. Uzupetnic¢ znakami ”<” lub 7 >":
LEMAT: Niech a <b bedg liczbami rzeczywistymi i niech f,g:R — R beda takimi funk-
cjami dwukrotnie rézniczkowalnymi, ze f(a)=g(a) oraz f(b)=g(b).
Jezeli dla kazdego x € (a,b) zachodzi nieréwnosé¢ f”(x)<g”(x), to dla dowolnego
z € (a, b) prawdziwa jest nieréwnos$¢ f(z) ..... g(x).
Jezeli dla kazdego x € (a,b) zachodzi nieréwnosé¢ f”(x)>g"(x), to dla dowolnego
z € (a, b) prawdziwa jest nieréwnos$¢ f(zx) ..... g(x).

Wstawi¢ znak ”<” albo ”>" i udowodni¢ powstata nieréwnos¢:

611. In(z+1) ..... x dla x>0

2
612. In(z+1) ..... x—% dla z>0

613. In(z+1) ..... zdla—-1<x<0

2
614. In(z+1) ..... x—% dla 1<z <0

2 3

615. In(z+1) ..... x—g—i-? dlaz>0
2P

616. In(x+1) ..... $_5+§ dla —1<2z<0

617. In(z+1) ..... g dla 0 <2 <2
618. arctgr ..... xdlaxz>0

4x
619. arctgzr ..... —dlal0<z<1
s

620. sinz ..... z dla z>0

72
621. cosz ..... 1—5 dla x>0

3
622. sinz ..... x—g dlaz>0

2 4

T T
623. cosz ..... 1——+—dl
COSX 5 + 2 axz>0
. 2z T
624. sinz ..... —dla0<z< =
T 2
. 3z T
625. sinz ..... —dla0<z<—
T 6
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