Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1B, zima 2015/16
Kolokwium nr 2:
poniedziatek 19.10.2015, godz. 14:15-15:00, sale HS i EM, material zad. 1-62 (poziomy A i B).
3. Szacowanie liczb i wyrazen.
Poziom A (z my$la o ocenie dostatecznej na wykladzie A)

Zadania do samodzielnego rozwigzania. Pomoc mozna uzyska¢ na konsultacjach u dowolnego
prowadzacego lub podczas tutoringu prof. Damek (pazdziernikowe wtorki 14-17, pok. 901 lub
s. 601). W miare wolnego czasu watpliwosci moga zosta¢ wyjasnione takze na éwiczeniach.

91. Niech a = v/2. Ktéra z liczb jest wieksza:

a czy 1010 2

Pomoc dla os6b dostajacych oczoplasu: liczba a wystepuje w pierwszym wyrazeniu
16 razy.

Ktoéra z liczb jest wieksza 7
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Poziom B (z mysla o ocenie co najwyzej dobrej)

Zadania do omoéwienia na éwiczeniach 20-21.10.2015 (grupy 2-5). Ewentualny wolny czas
mozna po$wieci¢ na zadania poziomu A.
Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé¢ przed éwiczeniami.

113. Uporzadkowac nastepujace liczby w kolejnosci rosnacej
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Lista 3 - 10 - Strony 10-13



Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1B, zima 2015/16

Ktoéra z liczb jest wicksza:
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Wskazujac odpowiednig liczbe naturalng k& udowodnié¢ nieréwnosci 10¥ < L < 102,
120. L=3972%7 121. L =257%" 122. L ="700!

123. Niech a = /2. Ktéra z liczb jest wieksza: a?%® czy 256% ?

W kazdym z ponizszych zadan wpisz w miejscu kropek dwie liczby wystepujace w cia-
gu 0.1.2.5.10. 100 105 1010 1020 1050 10100 10200 10500 101000 102000 105000 1010000

1020000 1950000 1100000 73200000 1 ()500000 11000000 1154 kolejnych miejscach tak, aby po-

wstaly prawdziwe nieréwnosci.
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137. Udowodnié¢ nieréwnosé n® < 2" dla wybranej przez siebie liczby naturalnej

n>1.

138. Wskazujac odpowiednie liczby wymierne dodatnie C, D (niezalezne od n) udo-
wodni¢, ze dla dowolnej liczby calkowitej dodatniej n zachodzg nieréwnosci

Wskazujac odpowiednie liczby wymierne dodatnie C', D oraz liczbe rzeczywista k
udowodnié, ze dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzg nieréwnosci

C-n*<W(n)<D-n".
_nP42n2+1 ond—n?+1 n2+1

- 140. W(n)= 50—u—— —
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Lista 3 - 11 - Strony 10-13

5

139. W(n) 141. W(n)



Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1B, zima 2015/16

Poziom C (dla aspirujacych do oceny wyzszej niz 4.0)

Zadania do oméwienia na ¢wiczeniach 20.10.2015 (grupa 1). Nalezy przyjsé na ¢éwiczenia
do grupy 1 ORAZ na éwiczenia do jednej z pozostalych grup, gdzie oméwione zostang zadania
poziomu B.

Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé¢ przed ¢éwiczeniami.

W kazdym z ponizszych zadan wpisz w miejscu kropek dwie liczby wystepujace w cig-
gu 0.1.2.5.10. 100 105 1010 1020 1050 10100 10200 10500 101000 102000 105000 1010000
1020000’ ]_0500007 101000007 10200000’ 105000007 101000000 na kolejnych miejscach tak, aby po-
wstaly prawdziwe nieréwnosci.
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Przy kazdej z ponizszych pieciu liczb n podaj w miejscu kropek liczbe cyfr liczby n
oraz pierwsza (od lewej) cyfre liczby n w zapisie dziesietnym.

10100

157. n= < 5 ), liczba cyfr ...ccoooocccii, , pierwsza cyfra ..........ococooiinn
10100

158. n= < 5 ), liczba cyfr ..., , pierwsza cyfra .......................
2. 10100

159. n= ( 5 ), liczba cyfr ..o, ,  pierwsza cyfra ........cccccceeeinnn.
210100

160. n= ( 5 ), liczba cyfr ..o, ,  pierwsza cyfra ........ccccoceeeinnn.
21000

161. n= ( 4 ), liczba cyfr ..o ,  pierwsza cyfra ........ccccoceeiinnn.

162. Wskaza¢ taka liczbe naturalna n, ze
11000000 | | - on

2015 i1 A
163. Ktora z liczb jest wieksza: [[ ][ (%—\%) czy 1071000000 9
i=s =1

164. Dobraé¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnia C' i udowodnié, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

_VOnEI6-3y _
S Varsvn

165. Dobra¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnia C' i udowodni¢, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodza nieréwnosci

<\/9n—|—40 \/9n—|—16
VAn+45—+/4n+5

2C.

<5HC' .

Oszacowaé¢ podane wyrazenia, gdzie n € N, od géry i od dotu przez wyrazenia rézniace
sie stalym czynnikiem dodatnim

2" +10n? 4n+nt n! (n+2)!
166. ——— 167. 168. 169.
2n4ni 2" 4 n? n!+4 10" n!+10"
170. Dowies¢, ze dla dowolnej liczby naturalnej n> ............ zachodzi nier6wnos¢

W miejsce kropek wstaw dowolng liczbe, dla ktorej umiesz przeprowadzi¢ dowod.

Nastepnie zastanow sie nad modyfikacja dowodu tak, aby zmniejszy¢ liczbe wpisana
w miejsce kropek.
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