Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1B, zima 2015/16

Kolokwium nr 3:
poniedzialek 26.10.2015, godz. 14:15-15:00, s. HS i EM, material zad. 1-141 (poziomy A i B).

3. Szacowanie liczb i wyrazen (c.d.).
Poziom A (z my$la o ocenie dostatecznej na wykladzie A)

Zadania do samodzielnego rozwigzania. Pomoc mozna uzyskaé na konsultacjach u dowolnego
prowadzacego lub podczas tutoringu prof. Damek (pazdziernikowe wtorki 1417, pok. 901 lub
s. 601). W miare wolnego czasu watpliwo$ci moga zosta¢ wyjasnione takze na ¢wiczeniach.

Dla podanej liczby x wskaza¢ taka liczbe catkowita n, ze n <x <n+1.
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Poziom B (z mysla o ocenie co najwyzej dobrej)

Zadania do oméwienia na ¢éwiczeniach 27-28.10.2015 (grupy 2-5). Ewentualny wolny czas
mozna poéwieci¢ na zadania poziomu A.
Zadania nalezy sprébowaé rozwigzaé¢ przed éwiczeniami.

177. Dobra¢ odpowiednie liczby wymierne dodatnie C' oraz D i udowodnié, ze dla
dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodza nieréwnosci
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Liczby C'i D musza spetnia¢ nieréwnosé¢ D < 8C.
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178. Dobra¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnia C' i udowodni¢, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodzg nieréwnosci

C<In3163n2—n<70.

179. Dobra¢ odpowiednig liczbe wymierng dodatnia C' i udowodni¢, ze dla dowolnej
liczby naturalnej n zachodzg nieréwnosci

C < VnA+80n3—n<10C .

Dla podanego wyrazenia W (n) dobra¢ odpowiednie stale g oraz C' i udowodnié, ze
nieréwnosci g —C/n < W(n) < g+C/n sa prawdziwe dla kazdej liczby naturalnej n.
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Dla podanego wyrazenia W (n,k) dobra¢ odpowiednia wartosé¢ parametru k i odpo-
wiednie state g oraz C' i udowodnié, ze nieréwnosci g — C'//n < W(n,k) < g+ C/n sa praw-
dziwe dla kazdej liczby naturalnej n.
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Poziom C (dla aspirujacych do oceny wyzszej niz 4.0)

Zadania do oméwienia na ¢éwiczeniach 27.10.2015 (grupa 1). Nalezy przyj$¢ na éwiczenia
do grupy 1 ORAZ na éwiczenia do jednej z pozostalych grup, gdzie oméwione zostana zadania
poziomu B.

Zadania nalezy sprébowaé¢ rozwigzaé¢ przed éwiczeniami.

187. Dobra¢ odpowiednie liczby wymierne dodatnie C' oraz D i udowodni¢, ze dla
dowolnej liczby catkowitej dodatniej n zachodza nierownosci
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Liczby C'i D musza spetnia¢ nieréwnosé¢ D <4C.
W wersji trudniejszej liczby C'i D spetniaja nieréwnosé¢ D < 2C.

Dla podanego wyrazenia W (n) dobra¢ odpowiednie stale g oraz C' i udowodnié, ze
nieréwnosci g —C'/n < W (n) < g+C'/n sa prawdziwe dla kazdej liczby naturalnej n.
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Przympomnienie fragmenu rachunkéw z wyktadu:

Niech ¢, = ¥/n—1. Wowczas
skad

dla n> k.
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