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Zadanie 19. (10 punktéw) Wyznaczy¢ promieir zbieznosci szeregu potegowego
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Rozwigzanie:
Stosujemy kryterium d’Alemberta do szeregu (1) traktowanego jako szereg liczbowy
z parametrem x # 0.
Otrzymujemy
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Tak wiec zastosowanie kryterium d’Alemberta prowadzi do granicy ilorazéw kolejnych
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wyrazow szeregu (1) réwnej 4”
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Jezeli <1, ezyli |z| < 2—;, to szereg (1) jest zbiezny.
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Stad wniosek, ze promien zbieznosci szeregu potegowego (1) jest réwny
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Jezeli zas > 1, czyli |z| > 2—? to szereg (1) jest rozbiezny.
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Odpowiedz: Dany w zadaniu szereg potegowy ma promien zbieznosci —.
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Zadanie 20 (15 punktéw) Obliczy¢ wartosé catki niewlasciwej / dx lub

wykazac, ze catka ta jest rozbiezna.
Rozwigzanie:
Rozktadamy funkcje podcatkowa na sume utamkéw prostych:
20+3 2x+3 A B C
—9r  (x—3)-z-(x+3) x—3+;+x7+3’
2043=A-x-(x+3)+B-(x=3)- (z+3)+C-(x—3)-x. Q)

W tym miejscu mozna wymnozy¢ iloczyny po prawej stronie réwnosci (©), a nastepnie
porownujac wspotezynniki wystepujace po obu jej stronach uzyskaé¢ uktad trzech réwnan
liniowych z trzema niewiadomymi A, B, C.

My jednak wybierzemy inna droge, a mianowicie podstawimy w réwnosci (©) kolejno
=3, v=0, x = —3 otrzymujac odpowiednio
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1
—3=18C, skad C:_E’
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Odpowiedz: Podana catka niewtasciwa jest zbiezna i ma wartosé =

Kolokwium 12 -2- Odpounedzi i rozwigzania



