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Zadanie D (10 punktow)
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Rozwigzanie:

Przeksztatcamy mianownik funkcji podcatkowe;j

/2 x dx : xdx ’ T dx /2 xdx
2 - 2 - 2 - 2
S +2x+4 St 2e+143 ) (x+1)243 A 3(%1) +3

b

a nastepnie wykonujemy podstawienie
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Ponadto o = —2 odpowiada t = —1/4/3, a x =2 odpowiada ¢t = /3, przy czym zaleznosé
t od z jest monotoniczna. Stad wynika, ze przedzial catkowania x € [—2, 2] odpowiada
przedziatowi t € [~1/+/3, v/3].

1 formalnie

Otrzymujemy
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Odpowiedz: Podana caltka oznaczona ma warto$¢ — — ——.
2 23
Uwaga: W prawidtowo uproszczonym wyniku nie moze pojawi¢ si¢ arctg, a w oraz
In moga wystapic tylko raz.

Uwaga do zadania 6: W prawidtowo uproszczonym wyniku In moze wystapic¢ tylko
raz.

Kolokwium / -1- Odpounedzi i rozwigzania
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Zadanie 0. (10 punktow)
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dx
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Rozwigzanie:

Przeksztatcamy mianownik funkcji podcatkowej, a nastepnie dzielimy przedziat catko-

wania na dwa przedzialy:
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W pierwszej calce ostatniej sumy wzoru (#) wykonujemy podstawienie
t=v—-z—1, t?=—x—1, t>0, r=—t>—1, t>0
i formalnie
dr=—2tdt.
Ponadto x = —2 odpowiada t =1, a x = —1 odpowiada ¢t =0, przy czym zaleznos¢ t od x

jest monotoniczna. Stad wynika, ze przedzial catkowania x € [—2, —1] odpowiada prze-
dziatowi ¢ € [0, 1].

Otrzymujemy
1
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t=0

Z kolei w drugiej calce ostatniej sumy wzoru (#) wykonujemy podstawienie
t=vzr+1, t?=x+1, t>0, r=t>—1, t>0

1 formalnie
dx =2t dt.

Ponadto x = —1 odpowiada t =0, a x = 8 odpowiada t = 3, przy czym zaleznosé t od x jest
monotoniczna. Stad wynika, ze przedzial catkowania x € [—1, 8] odpowiada przedziatowi
tel0, 3].

Otrzymujemy
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0 t=0

=6—2-(In4—Inl)=6—-4-In2.

Odpowiedz: Podana catka oznaczona ma wartos¢ 8 —6-1n 2.
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