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Zadanie 1 3. (10 punktéw) Obliczy¢ warto$¢ calki oznaczonej / L

J 1+ 425 -3

Rozwigzanie:
Wykonamy podstawienie
= /4253 ,
czyli
t*=42° -3

oraz formalnie
3t dt =202 dx

zauwazajac przy tym, ze zaleznos¢ t od x jest rosnaca, a zatem przedziatowi catkowania
x € [1, 2] odpowiada przedzial ¢ € [1, 5].

Otrzymujemy
2 5 5 5
1)- 1 1
/ v d 3/ ?’/t+ D+ dt:3~/t—1+dt:
Vars =3 20 / 20 J 1+t 20/ 1+t
3 3 /25 1 3
— [ =—t+1 1 =—(—-54+4In6—=4+1-In2)=—- In3) =
50" t+In|t+ ] 50 (2 5+In6 5T1-In ) 50 (8+In3)
t=1
6 3-In3
520
6 3-In3
Odpowiedz: Wartos¢ calki podanej w tresci zadania jest réwna — 5 + 20
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Zadanie 14 (10 punktéw) Wyznaczy¢ promieir zbieznosci szeregu potegowego
= (2n)!- (4n)! - zPm
(1)

>
n=1

dla tak dobranej wartosci catkowitej dodatniej parametru p, aby promien ten byt dodatni
i skonczony.

Rozwigzanie:
Stosujemy kryterium d’Alemberta do szeregu (1) traktowanego jako szereg liczbowy
z parametrem x # 0.

Otrzymujemy

n!.-npn

(2n+2)!- (dn+4)!- P +P n!-nPm
(n+ D) (n+1Dprte (2n)!- (4n)!- 27|
_ (2n—+1)-(2n+2)-(4n+1)-(4n+2)-(4n+3)-(dn+4) |z _

(n+1) (=) (n+1)p

n

§-(2n+1)-(dn+1)-(4n+2)-(4n+3)  fa[” 5o [2f7

s (7

n

przy n— o0, o ile p—1=4, bo tylko w tym przypadku pierwszy czynnik powyzszego
iloczynu ma granice rzeczywistg dodatnia.

Tak wiec zastosowanie kryterium d’Alemberta prowadzi do granicy ilorazéw kolejnych

5
wyrazow szeregu (1) réwnej 210 @ dla p=5.
e

5
x e
Jezeli 210-% <1, czyli |z| < 7 to szereg (1) jest zbiezny.
x)’ e
Jezeli zas 210 % > 1, czyli |z| > 7 to szereg (1) jest rozbiezny.
e
e
Stad wniosek, ze promien zbieznosci szeregu potegowego (1) jest réwny T

e
Odpowiedz: Dany w zadaniu szereg potegowy ma dla p=>5 promien zbieznosci T
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