Jarostaw Wroblewsk: Matematyka Elementarna, lato 2014/15

Cwiczenia 5/6, 10, 17.03.2015 (obie grupy)

33. Polaczy¢ podane warunki w grupy warunkéw réwnowaznych dla dowolnej liczby
naturalnej n.
a) liczba n jest nieparzysta
b) liczba n jest wzglednie pierwsza z 6
¢) jedna z liczb n—1, n+1 jest podzielna przez 4
d) jedna z liczb n—1, n+1 jest podzielna przez 6
e) jedna z liczb n—1, n+1 jest podzielna przez 8
f) liczba n?>—1 jest podzielna przez 4
g) liczba n?—1 jest podzielna przez 8
h) liczba n?—1 jest podzielna przez 12
i) liczba n?—1 jest podzielna przez 16
j) liczba n?—1 jest podzielna przez 24

34. Dowiesc¢, ze w ciggu 1, 2, 4, 8, 16, 23, 28, ..., w ktorym kazdy kolejny wyraz
powstaje z poprzedniego przez dodanie sumy cyfr, nie wystepuje liczba 2013.

35. Niech n!l=n(n—2)(n—4)... bedzie iloczynem liczb naturalnych nie wiekszych od
n i bedacych tej samej parzystosci, co n. Ile zer koncowych majg liczby 34!! oraz 35!! 7

36. Wskaza¢ najmniejsza (o ile taka w ogdle istnieje) liczbe naturalng k, dla ktorej
podane wynikanie jest prawdziwe dla dowolnych liczb naturalnych m, n i (ewentualnie) r.
a) 3*|mn = (33|mVv 3?n)

b) 5¥|mn = (5*mV57|n)

c) ™ mnr = (7°|lmV 3nV 7%|r)
d) 4*|mnr = (45|m Vv 43|n v 42|r)
e) 6% |lmnr=(65/mVv63|nV6'3r)

37. Uporzadkowaé podane liczby w kolejnosci rosngcej
a=90-60°, b=15%-120", ¢=27-30%, d=60"
e=400-45%,  f=725.510 " g=511.50000?

38. Pani napisata na tablicy pewng liczbe naturalng. Troje uczniéw spostrzegto i
wypowiedziato pewne wtasnosci napisanej liczby. Niestety, tylko dwoch uczniéw podato
wlasnosci poprawne, a trzeci uczen sie pomylit. Ktory uczen popetnit btad?

Wersja I
Pankracy: Napisana liczba jest kwadratem liczby catkowite;j.

Serwacy: Suma cyfr napisanej liczby jest réwna 38.
Bonifacy: Napisana liczba przy dzieleniu przez 9 daje reszte 2.

Wersja 11
Pankracy: Napisana liczba jest kwadratem liczby caltkowitej.

Serwacy: Suma cyfr napisanej liczby jest réwna 32.
Bonifacy: Napisana liczba przy dzieleniu przez 9 daje reszte 7.

Wersja 111
Pankracy: Napisana liczba jest kwadratem liczby catkowitej.

Serwacy: Suma cyfr napisanej liczby jest réwna 19.
Bonifacy: Napisana liczba przy dzieleniu przez 9 daje reszte 3.
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Wersja IV
Pankracy: Napisana liczba jest kwadratem liczby catkowite;j.
Serwacy: Suma cyfr napisanej liczby jest réwna 2004.
Bonifacy: Napisana liczba konczy sie cyframi 2005.

Wersja V
Pankracy: Napisana liczba jest szeScianem liczby catkowite;j.
Serwacy: Napisana liczba konczy sie cyframi 444.
Bonifacy: Napisana liczba jest nieparzysta.

Wersja VI
Pankracy: Napisana liczba jest szeScianem liczby catkowite;j.
Serwacy: Napisana liczba konczy si¢ cyframi 2222.
Bonifacy: Suma cyfr napisanej liczby jest réwna 43.

39. W miejsce kropek wstawi¢ najwieksza/najmniejsza (cokolwiek jest sensowne)
liczbe, przy ktoérej podana implikacja jest prawdziwa dla dowolnej liczby naturalnej n

a) 24n* = ...... n?
b) 18|n® = ........ n?
c) 60[n° = ........ n®
d) n?|24=n?|........
e) n®[10! =n|.......
£) 54|n° = ... n?
g) n’[12°=n|........
h) 88n''= ... |n

40. Wiadomo, ze wsrdd nastepujacych szesciu liczb
3465° —2, 3465°—4, 3465°—8, 3465°—16, 3465°—32, 3465°—64
trzy sa pierwsze, a trzy zlozone. Ktore z podanych liczb sg pierwsze?

41. Na potrzeby tego zadania, liczbe naturalng k nazwiemy tadng, jezeli istnieje liczba
naturalna, ktorej kwadrat ma sume cyfr rowng k. Wiadomo, ze wsrod 11 kolejnych liczb
naturalnych od 3010 do 3020 doktadnie 5 jest tadnych. Ktére z podanych liczb sa fadne?

42. Na potrzeby tego zadania, liczbe naturalng k nazwiemy fajng, jezeli istnieje liczba
naturalna, ktorej szescian ma sume cyfr réwng k. Wiadomo, ze wsrod 11 kolejnych liczb
naturalnych od 3010 do 3020 doktadnie 3 sa fajne. Ktore z podanych liczb sg fajne?

43. Dana jest liczba naturalna n. Niech D bedzie zbiorem wszystkich dzielnikow
naturalnych liczby n, a W zbiorem jej wszystkich wielokrotnosci. Czemu jest rowna
podana liczba, o ile istnieje?

a) Najwiekszy wspdlny dzielnik wszystkich liczb ze zbioru D.
b) Najmniejsza wspdlna wielokrotnosé wszystkich liczb ze zbioru D.
c) Najwiekszy wspélny dzielnik wszystkich liczb ze zbioru W.
d) Najmniejsza wspdlna wielokrotno$é wszystkich liczb ze zbioru W.

44. Dla dowolnych liczb catkowitych dodatnich m, n, jezeli iloczyn mn jest podzielny
przez d, to co najmniej jeden z czynnikéw m, n jest podzielny przez d.
Dla ktérych liczb naturalnych d powyzsze zdanie jest prawdziwe?
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45. Dla dowolnych liczb catkowitych dodatnich m, n, jezeli iloczyn mn jest podzielny
przez d?, to co najmniej jeden z czynnikéw m, n jest podzielny przez d.
Dla ktérych liczb naturalnych d powyzsze zdanie jest prawdziwe?

46. Dla dowolnych liczb catkowitych dodatnich m, n, k, jezeli iloczyn mnk jest po-
dzielny przez d?, to co najmniej jeden z czynnikéw m, n, k jest podzielny przez d.
Dla ktoérych liczb naturalnych d powyzsze zdanie jest prawdziwe?

47. Dowies¢, ze iloczyn dowolnych czterech kolejnych liczb naturalnych powigkszony
o jeden jest kwadratem liczby caltkowite;j.

48. Uporzadkowaé podane liczby w kolejnosci rosnacej. Nie uzywaé kalkulatoral!!!

a=3, b=y7+V10, c=15+2V6, d=v10, e=vV2+V3, [f=1/5+3V2.

49. Uprosci¢ wyrazenia
1

5—2v6
b) (1—\/5)6

+2v6

C) (222007 . 1) . (222007 + 1)
d) (3669 _ 1) . (9669 43669 1 1)
92007 4 |

2669 11

50. Uzupemi¢ wzory skroconego mnozenia. Kropki wystepujace po lewej stronie row-
nosci zastapi¢ pojedynczym znakiem.
a) (v+2)2=22+...
b) a*+0*=(a+b)-...

c)a®*—b=(a—b)-...

d) a®...0* = (a*+ab+0?)-...
e) a*..b* =(a+b)-...

f) at...b*=(a—b)-...
g)a’..bt’=(a+b)-...

h) a®..0°=(a—0b)-...

i) (a+b)*=a+3...

j) (a=b)*=at—...

k) (a—b)=a°—...

1) a"—b"=(a—b)-...

m) a"+b0"=(a+b)-... - dla ktérych n ?
n) a"—b"=(a+>b)-... - dla ktérych n 7
0) a"+b" = (a®*+b*)-... - dla ktérych n ?
p) a"—b"=(a*+b?)-... - dla ktérych n ?
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Uwaga: Przyjmujemy, ze w postepie geometrycznym wszystkie wyrazy sa rozne od ze-
ra.

51. Drugi, piaty i dziesiaty wyraz pewnego postepu arytmetycznego tworza postep
geometryczny trojwyrazowy. Jaki jest iloraz tego postepu geometrycznego?

52. Obliczy¢

OIS ST L S
23489716 27 32 2187

gdzie w mianownikach znajduja sie potegi dwojki i trojki ustawione rosnaco.

53. Dla ktoérych liczb naturalnych n > 3 prawdziwe jest nastepujace twierdzenie?
W dowolnym postepie arytmetycznym n-wyrazowym o sumie 0 co najmniej jeden z wy-
razow jest rowny 0.

Cwiczenia 12, 19.03.2015 (grupa 1)
Dla studentéw grupy 2 sa to zadania do samodzielnego rozwiazania, jednak sugeruje stu-
dentom grupy 2 przyjscie na zajecia grupy 1.

54. Dla podanej liczby n wskaza¢ najwigksza liczbe catkowita nieujemna k, dla ktorej
liczba n jest podzielna przez 4.

a) n=1112854710%, Kk =..occoccovvvvrrrrrr... :
b) n=11128547116, k=......cccccovrmrrrn.... ;
) n=285470004°, Kk =.....cccccrririri.... :
d) n=285470024%", k=i, .

55. Dla podanej liczby n wskaza¢ najwigksza liczbe catkowita nieujemna k, dla ktorej
liczba n jest podzielna przez 8.

a) n=123456789200037%7, k=.....cccocrirrirrr..
b) n=123456789200038%°, k=.......ccccoeniiis.
c) n=123456789200048%, k=......cccecerrerrrrn... ;
d) n=123456789200060°", k=......ccceerrrrrrn. .

56. Podac¢ najwiekszy wspolny dzielnik liczb
a) NWD(20!,213) =...ccocivririrnn. ;
b) NWD(21!,223) =...ccooiiiiiiiie, ;
c) NWD(22!,233) =...ccoiiiiiee ;
d) NWD(23!,243) =...cccoviiirrnnn, :

57. Dla podanej liczby s poda¢ najwigksza liczbe catkowita dodatnig d o nast¢pujace;j
wlasnosci: Kazda liczba catkowita dodatnia o sumie cyfr réwnej s jest podzielna przez d.

a) s=15, d= .o ;
b) s=16, d=..ccccmviiiriiirn. ;
c) s=1 A= it ;
d) s=1 A= it
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58. Dla podanej liczby k podac¢ najwicksza liczbe catkowita dodatnia d o nastepu-
jacej wtasnosci: Kazda liczba catkowita dodatnia o dwucyfrowej koncéwce rownej k jest
podzielna przez d.

8) k=15, d= oo, :

59. Poda¢ najwigkszy wspolny dzielnik.
a) NWD(1234000050,900) = .....cccceevureennnne ;
b) NWD(1234000051, 900) = ...ccovvevireairenne. ;
¢) NWD(1234000052, 900) = ......ovvevverrreenn... :
d) NWD(1234000053, 900) = .....ecrvverreeen... .

60. Poda¢ najwigkszy wspélny dzielnik.
a) NWD(25!,262) = ...cooovvoererrn. :
b) NWD(26!,272) = ..ccooioiiieie. ;
) NWD(27!,28%) = ..o, ;
d) NWD(28!,292) = ....coocovverrenrnn. .

)

61. Poda¢ najwigkszy wspoélny dzielnik.
) NWD(7!,8%) = oo ;
b) NWD(8!,9?) = oo, ;
c) NWD(15!,16%) = .ocoiiiiiire. ;
d) NWD(24!,253) = ...cooviiiiirnnn. .

1S

62. Dla podanej liczby n poda¢ najmniejszg liczbe catkowityg dodatnia k taka, ze
liczba nk jest szeScianem liczby catkowitej.

a) n=122M" k= ... :
b) n=12"0" k= :
c) n=12%16" L= ... ;
d) n=12207 f= o, .

63. Dla podanej liczby d wskaza¢ najmniejszg taka liczbe naturalng k, ze dla dowol-
nych liczb naturalnych m, n zachodzi wynikanie:

d*|mn = (dﬂm\/dﬂn) :
Napisa¢ NIE, gdy taka liczba k nie istnieje.

a) d=8, k=i, :
b) d=9, k=i ;
c) d=10, k=.iiiiinien, :
d) d=11, k=i,
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64. Dla podanej liczby naturalnej n wskazaé liczbe naturalna d <100, ktora jest
dzielnikiem liczby n, a ponadto jest liczbg ztozona. Liczba n jest dziesieciocyfrowa, w jej
zapisie dziesietnym wystepuje 7 zer.

a) n=1000000017, d=....cccceerrerrrrrnn.. ;
b) n=1000000038, d=....ccccecurerrrrrn.. ;
¢) n=1000000065, d=.....cccccoevrrrrrrn... ;
d) n=1000000028, d=....ccccceeerrrrerrun.. .

65. Rozwazamy ciag 3, 6, 12, 15, 21, 24, 30, 33, 39, 51, ..., w ktorym kazdy kolej-
ny wyraz powstaje z poprzedniego przez dodanie sumy cyfr. Wiadomo, ze dla kazdej
pary ponizszych liczb a, b w ciggu tym wystepuje doktadnie jedna liczba naturalna n
spetniajaca nieréwnosci a <n < b. Wskazaé te liczbe.

a) a=1305, b=1310, N =rwcevcreceecrrererr.... :
b) a=2005, b=2010, 7 =cceciicrrerrrrrro... ;
¢) a=3005, b=3010, N =rrcoereicrrererrrrrr.. :
d) a=4005, b=4010, N =reocovcevriririrrrn... .

66. Dla podanej liczby naturalnej n wskaza¢ najwieksza liczbe naturalng k, dla ktorej
liczba n jest podzielna przez 12F.

a) n=8-9% k=i, :
b) n=16"-9% k=i :
c) n=818"8 k= :
d) n=16%18"%, k= .

67. Dla podanej liczby naturalnej n poda¢ najwicksza liczbe naturalna k, dla ktorej
prawdziwe jest nastepujace zdanie: Dla dowolnych liczb catkowitych dodatnich a, b, jezeli
iloczyn ab jest podzielny przez n, to co najmniej jeden z czynnikéw a, b jest podzielny
przez k.

a) n=2%29 k=i, :
b) n=37-101, k=.ccccoeirrirrrrrn... :
c) n=3%29, k=i, :
d) n=5"101, k=i,

68. Dla dowolnych liczb catkowitych dodatnich m, n, k, jezeli iloczyn mnk jest
podzielny przez D, to co najmniej jeden z czynnikow m, n, k jest podzielny przez d. Dla
podanej liczby D wskaza¢ najwicksza liczbe catkowita dodatnia d, dla ktorej powyzsze
zdanie jest prawdziwe.
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69. Poda¢ najwickszy wspolny dzielnik i najmiejsza wspdlng wielokrotnosé liczb
a) NWD(140!, 210!) =...ccccoviiirian ;
b) NWW(140!, 210!) =....oeoviiieiiirenn ;
c¢) NWD(125!, 145!, 150!) =.....cooviiiiinn ;
d) NWW (125!, 145!, 150!) =..coooiiiiiie .

70. Jezeli liczba catkowita dodatnia m jest wicksza od liczby catkowitej dodatniej n
o p%, to liczba n jest mniejsza od m o ¢%. Dla podanej liczby p podaé taka liczbe g,
aby powyzsze zdanie byto prawdziwe

a) p=150, Gg=.oiiiriiiiiee, :
B) =300, G= e :
c) p=400, =i :
d) p=900, G=.cciiiiiirieann )

71. Dla podanej liczby wskazac jej dwucyfrowy dzielnik pierwszy.

a) 267+37 ......................... ;
b) 267 =37, e ;
¢) 487 — 514 ......................... :
d) 487+5M :

72. Dla podanej liczby wskazaé¢ jej dwucyfrowy dzielnik pierwszy.
a) 361 —11M, ;

74. Jezeli liczba m jest wigksza od liczby n o p%, to najwiekszy wspdlny dzielnik
liczb m, n stanowi ¢% liczby n. Dla podanej liczby p podaé liczbe q.

a) p=10, g=.occiiiriiirien. :

b) p=20, Gg=ceeiiiiiiiriirn. :
c) p=30, =i, ;
d) p=40, Gg=rceiiiiiiiie.
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75. Suma wyrazéw dowolnego postepu arytmetycznego n-wyrazowego a, as, ..., Gy,
n-(ar+ay)
2

jest rowna . Dla podanej liczby k wskazac takie n, aby powyzsze zdanie byto
prawdziwe.

a) k=3, n=.iin, ;

d) k=10, n=.ii :

76. Suma wyrazéw dowolnego postepu arytmetycznego n-wyrazowego ai, s, ..., an
jest réwna n-ay. Dla podanej liczby k wskazaé takie n, aby powyzsze zdanie byto praw-
dziwe.

a) k=3, n=.iii, :
b) k=5, n=.i :
c) k=T, nm=. :
d) k=10, n=.i

77. W dowolnym rosnacym postepie arytmetycznym 2013-wyrazowym o wyrazach
dodatnich, w ktérym wyrazy drugi, czwarty i sibdmy tworza rosnacy postep geome-
tryczny, takze wyrazy m-ty, n-ty i k-ty tworza (w tej wlasnie kolejnosci) rosnacy postep
geometryczny. Uzupelnij podane liczby tak, aby powyzsze zdanie byto prawdziwe.
Whpisz NIE, jezeli uwazasz, ze takie liczby nie istniejg.

a) m=2, n=14, k=.....coiin. :

b) m=2, n=6, k=i, :
C) M=2, M= ioiiirirerirannrns , k=14;
d) m=3, n=98, k=
78. W dowolnym postepie arytmetycznym n-wyrazowym ai, as, ag, ..., G, O sumie

120 i jednym z wyrazéw rownym 15, co najmniej jeden z wyrazéw jest réwny w.
Dla podanej liczby n podaé¢ wszystkie liczby w # 15, dla ktérych powyzsze zdanie jest
prawdziwe. Wpisz NIE, jesli uwazasz, ze liczba w o zadanej wlasno$ci nie istnieje.

a) n=0,  W=.iiririrnn, ;
b) n=8, W=, ;
) n=12, W= :
d) n=15, W=

79. Suma wyrazéw dowolnego postepu arytmetycznego 15-wyrazowego aq,as,...,a15
jest réwna 5(a,, +a,+ag). Dla podanych m, n wskazaé taka liczbe naturalng k, aby
powyzsze zdanie byto prawdziwe.

a) m=1, n=10, k=.iiirinir..
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Cwiczenia 13, 20.03.2015 (grupa 2)
Dla studentéw grupy 1 sa to zadania do samodzielnego rozwiazania, jednak sugeruje stu-
dentom grupy 1 przyjécie na zajecia grupy 2.

80. Dla podanej liczby n poda¢ najmniejszg liczbe catkowityg dodatnia k taka, ze
liczba nk jest kwadratem liczby catkowite;j.

a) n=22010.32010. 52018 o
b) n=22011.32018. 52014 p—
C) 22012 . 32014 i 520157 k=
d) n=22018.32016 52016 f— .

81. Dla podanej liczby n poda¢ najmniejszg liczbe catkowitya dodatnia k taka, ze
liczba nk jest szeScianem liczby caltkowite;j.

a) n=2%010.32010, 52018 o
b) n=22011.32018 52014 p— :
) n=22012.32014 52015

d) n=22013.32016 52016 fo— . :

82. Dla podanej liczby n poda¢ najmniejszg liczbe catkowityg dodatnia k taka, ze
liczba nk jest czwarta potega liczby catkowite;j.

a) n=24213" k= ... :
b) n=24201" k= .. ... :
c) n=24"" k= ... :
d) n=24%1%" k= .. ... .

83. Wypisa¢ w kolejnosci rosnacej wszystkie takie liczby naturalne n, ze
a) 20<n <30, a liczba n™ jest kwadratem liczby catkowitej — ...........cccceeiennn. ;
b) 20<n <30, a liczba n" jest szeScianem liczby catkowitej — .........ccoceeenie. ;
c) 30<n<40, a liczba n" jest czwarta potega liczby catkowitej ..o, :
d) 30<n <40, a liczba n" jest piata potega liczby catkowitej ...,

84. Dla podanej liczby n poda¢ najwieksza liczbe catkowita dodatnia d, dla ktoreJ
liczba n! jest podzielna przez db.

a) n=10, d=.....cccceeiriinin.. ;
b) n=15, d=..ccccevniiiinnii ;
c) =20, d=.cccceririiinnr.. ;
d) n=25, d=.iiiiiiiiii

85. Poda¢ najwiekszy Wspolny dzielnik, gdzie n!!=n(n—2)(n—4)... jest iloczynem
liczb catkowitych dodatnich nie wiekszych od n i bedacych tej samej parzystosci, co n.

a) NWD (2411, 25%) = ..o, :

£
=
=
)
)
]
(O8]
)
=
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86. Dla podanej liczby naturalnej n poda¢ najwicksza liczbe naturalng k taka, ze
liczba n jest podzielna przez 125F.

a) n=20142014120142015"  k=.....cccierirrrinn.. ;
b) n=20142014120142025%%, k= ...cccccerrrvrrrren... :
c) n=20142014120142075%, k= .occeiiviirirerene
d) n=20142014120142080*, k= ..ccccceiiriirrerne.

87. Dla podanej liczby naturalnej n podac naqugkszz% liczbe naturalng k, dla ktorej
prawdziwe jest nastepujace zdanie: Dla dowolnych liczb catkowitych dodatnich a, b, jezeli
iloczyn ab jest podzielny przez n, to co najmniej jeden z czynnikéw a, b jest podzielny
przez k.

a) n=2%33, k=i, :
b)) n=29-36, k=i :
c) n=2%62, k=i,

d) n=2%82 k=i,
88. Dla podanej liczby Wskazac jej nieparzysty dzielnik pierwszy mniejszy od 100.

b) 3 —1, e, ;

) 32, :

d) 31 +1,

89. Dla podanej liczby k podac takg liczbe naturalng n >k, ze (kil) =k- (Z)

a) k=2, m=.ciiiiinn. :

b) k=3, n=iiiinn. ;

) k=4, n=.i. :

d) k=5, n=. i,

90. Wiedzac, ze (144) =1001, ( ) =2002, (164> = 3003, podaé¢ warto$é¢ wspodtezynnika
dwumianowego

d) (5) =

91. Dla podanych n, k wskazac takie m > k, aby prawdziwa byla réwnosc¢

260

a) n=1000, k=200, 7=
b) n=1500, k=300, 1M =rrrrcerrrmmrrrrrrrrirs
c) n=2000, k=400, m=.ccccccriirirniirrrn. :
d) n=2013, k=500, M =i .
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92. Dla podanych liczb a oraz k wskazac¢ taka liczbe naturalng n, aby zachodzita
roOwnosé

a) a=5, k=2, M= :
b) a=3, k=3, n=.iiiin. :
c) a=2, k=5, M=, :
d) a=3, k=4, n=. :

93. Jezeli liczba m jest wieksza od liczby n o p%, to najmniejsza wspdlna wielokrot-
nosé liczb m, n jest wieksza o ¢% od liczby n. Dla podanej liczby p podaé liczbe q.

a) p=10, g=iiiiriiiiirre. :
b) p=20, Gg=ceiiiiiiiiiireen. :
€) Pp=30, =i :
d) p=40, g=.eoiiiiiiiirir. )

94. Podac liczbe catkowita dodatnig n, dla ktérej prawdziwe jest nastepujace twier-
dzenie: W dowolnym postepie arytmetycznym n wyrazowym ai, as, as, ..., @, suma wy-
razéw jest réwna

a) n-as — dlan=................... ;

b) n‘a4—;—a7 — dlan=. ;
c) n-(2a2—ap) — dlan=............. :
aip+ a2

= — dlan=.iiiii .

2

o,

) n

95. Dla podanej liczby n podaj najwicksza liczbe naturalng d o nastepujacej wia-
snosci: Dowolny postep arytmetyczny n-wyrazowy o wyrazach catkowitych ma sume
wyrazéw podzielng przez d.

a) n=2013, d=...ccccerirrnrrnnnne. :
b) n=2014, d=...cccccoeiirniirrn. :
c) n=2015, d=.cccooiiirriirannn. :
d) n=2016, d=..cccccoirrrrirrnn.. :

96. Suma wyrazéw dowolnego postepu arytmetycznego n-wyrazowego aq, G, ..., Gy,
jest rowna W. Dla podanej liczby k wskazaé takie n, aby powyzsze zdanie byto
prawdziwe.

a) k=3, n=.iii, :
b) k=5, n=. :
c) k=T, n=., :
d) k=10, n=.inn

Lista 2 -13 - Strony 3-1/



Jarostaw Wroblewsk: Matematyka Elementarna, lato 2014/15

97. W dowolnym rosnacym postepie arytmetycznym 2013-wyrazowym o wyrazach
dodatnich, w ktérym wyrazy drugi, czwarty i siodmy tworzg rosnacy postep geome-
tryczny, takze wyrazy m-ty, n-ty i k-ty tworza (w tej wtasnie kolejnosci) rosnacy postep
geometryczny. Uzupelnij podane liczby tak, aby powyzsze zdanie byto prawdziwe.
Wpisz NIE, jezeli uwazasz, ze takie liczby nie istnieja.

a) M=3, N=irrreiiieareeannn. s k= :
b) m=.iiiiii , M=D0, k=i, ;
C) M= i, S M= , k=8;
d) m=. N=8, k= iirriiirrinrcn :

98. W dowolnym rosngcym postepie geometrycznym 10-wyrazowym, w ktorym wy-
razy pierwszy, trzeci i czwarty tworza (w tej wlasnie kolejnosci) rosnacy postep arytme-
tyczny, takze wyrazy m-ty, n-ty i k-ty tworza (w tej wlasnie kolejnosci) rosnacy postep
arytmetyczny. Dla podanej jednej z liczb, poda¢ dwie pozostate tak, aby powyzsze zdanie
byto prawdziwe.

a) m=3, M= e N :
b) m=.iiiiii , n=>5, k=i, :
c) m="1, T tieeiiiieeeeeieeeen k= :
d) m=. S M= , k=10.
99. W dowolnym postepie arytmetycznym n-wyrazowym aq, as, as, ..., @, O sumie

90, co najmniej jeden z wyrazow jest rowny w.
Dla podanej liczby n podac¢ liczbe w, dla ktérej powyzsze zdanie jest prawdziwe.
Whpisz NIE, jedli liczba w o zadanej wtasnosci nie istnieje.

a) N=D5, W=, ;
b) n=9, W= ;

¢) n=10, W=eiiiiiieiiiiiiieeeeenn :
d) n=15, w=.iiiiiin :

100. Dla podanej liczby n podaé przyktad rosnacego postepu arytmetycznego n-wy-
razowego o sumie wyrazow réwnej n?, w ktéorym wystepuje wyraz réwny 1.

A) M=3, orrerrerrreneenns ;
b) n=4, . :
C) M=D, orriiiiieiieeen, :
d) n=T7,

Na kolokwiach 1, 4 i 007 obowiazuje material zadan 1-100. Pomocne moga by¢ tez quizy
w sekcjach 1-3 na Moodlu. Konsultacje 24.03.2015 w godz. 7:00-10:00, pok. 313.

26/27.03.2015 (obie grupy) — omdéwienie kolokwium nr 1
31.03.2015 — Kolokwia nr 4 i 007

9.04.2015 (4 godziny 8-12, grupa 1) — oméwienie kolokwiéw nr 4 i 007
Zajecia z 2.04.2015 przeniesione na 9.04.2015 godz. 10-12, s. 601. Zapraszam studentéow gru-
Py 2 na zajecia 9.04.2015, gdyz w grupie 2 nie bedzie zaplanowane omawianie tych kolokwiéw.
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