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PODCZAS KOLOKWIUM NIE WOLNO UŻYWAĆ KALKULATORÓW

Zadanie 15. (10 punktów)
Niech funkcja f : [2,∞)→R będzie dana wzorem f(x)=

1
x4
. Dowieść, że dla dowol-

nych liczb rzeczywistych x, y ∈ [2,∞) zachodzi nierówność

|f(x)−f(y)| ¬ |x−y|
8
.

Zadanie 16. (10 punktów)
Podać przykład takiego szeregu zbieżnego

∞∑
n=1
an o wyrazach dodatnich, że

∞∑
n=1

an=
∞∑
n=1

(an+an+1)
2=
9
8
.

Wskazówka: Poszukać szeregu geometrycznego.
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Zadanie 15. (10 punktów)
Niech funkcja f : [4,∞)→R będzie dana wzorem f(x)=

1
x4
. Dowieść, że dla dowol-

nych liczb rzeczywistych x, y ∈ [4,∞) zachodzi nierówność

|f(x)−f(y)| ¬ |x−y|
256

.

Zadanie 16. (10 punktów)
Podać przykład takiego szeregu zbieżnego

∞∑
n=1
an o wyrazach dodatnich, że

∞∑
n=1

an=
∞∑
n=1

(an+an+1)
2=
4
3
.

Wskazówka: Poszukać szeregu geometrycznego.


