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Zadanie 53. (10 punktéw) Dowiesé, ze liczba V2+ /3 jest niewymierna.
Rozwigzanie:
Przeprowadzimy dowd6d nie wprost. Zatézmy, ze dana w zadaniu liczba jest wymierna
i oznaczmy ja przez w. Wowczas otrzymujemy kolejno:
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co nie jest mozliwe, gdyz po lewej stronie réwnosci wystepuje liczba wymierna (zauwaz-
may, ze mianownik 3w?+2 jest rézny od zera jako liczba dodatnia), a po prawej niewy-
mierna.

Otrzymana sprzecznosé dowodzi, ze bledne bylo zalozenie, ze liczba v2+ /3 jest
wymierna. Zatem liczba ta jest niewymierna.
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Zadanie D4 (10 punktéw) Dowiesé, ze ciag (a,) okreslony wzorem
jest rosnacy.
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Rozwigzanie:

Dla udowodnienia tezy zadania nalezy wykazac, ze dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi
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Powyzsza nieréwno$é mozemy przepisa¢ w postaci
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Mnozac nieréwnos¢ (1) stronami przez n otrzymujemy nieréwnosé rownowazna
n-(n+1)"- (n+10)" <n™t. (n+11)"

ktora mozemy zapisa¢ jako
n +1
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Poniewaz po kazdej ze stron nieréwnosci (2) wystepuje iloczyn n+ 1 czynnikéw dodatnich
o takiej samej sumie réwnej n®+12n? +11n, wicksza wartoéé ma ten iloczyn, ktérego
czynniki sg réwne.

Kolokwium 52 -2- Odpounedzi i rozwigzania



