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KOLOKWIUM nr D4, 2.12.2016, godz. 8:15-9:00
Zadanie D'( « (10 punktéw) Dowiesé, ze ciag (a,) okreslony wzorem

n+2
an:<1—|—7)
n

nie jest (Scisle) rosnacy ani (Scisle) malejacy.
Rozwigzanie:
Wryliczamy bezposrednio, ze
a=8=2°

oraz
_ 99
a7 = 2 9

skad a; = a;. Wobec tego ciag (a,) nie jest ani rosnacy, ani malejacy.
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Zadanie D8 . (10 punktéw)
Wyznaczyé¢ (wraz z pelnym uzasadnieniem) kresy zbioru
m2n?
. mneENS.
{ m3+4nb+1 mn }
Rozwigzanie:
2 o0
Kazdy element zbioru jest dodatni, a przyjecie m =1 prowadzi do ciagu <42+2>
n

n=1
elementow zbioru, zbieznego do 0. Zatem kres dolny zbioru jest rowny 0.
Korzystajac z nieréwnogci miedzy érednig geometryczng i arytmetycznag liczb m3/2,
m3/2 i 4n8 otrzymujemy
3 6 3 6
i 3/—m6n6< m —l?:4n - m —I—én +1 7
skad wynika, ze wszystkie elementy danego zbioru sg mniejsze od 1/3. Przyjmujac
m3/2=4n°, czyli m=2n? otrzymujemy
m?n? 4nb 4nd 1
pu— f— H —
m3+4nS+1 8nS+4nS+1 12n5+1 3
przy n— oo. Tak wiec kres gorny zbioru jest réwny 1/3.

Odpowiedz: Kres dolny danego zbioru jest réwny 0, a kres gorny 1/3.
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