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Zadanie 1 . (10 punktéw)
Obliczy¢ sume szeregu
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Rozwigzanie:
Szukamy takich liczb A i B, ze
I 1 A B
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Po wymnozeniu prawej réwnosci stronami przez (n—2)(n+2) otrzymujemy
1=A(n+2)+B(n—-2).
Dla n=2 otrzymujemy A =1/4, natomiast przyjecie n = —2 daje B=—1/4

Zatem N-ta suma czesciowa danego szeregu wyraza si¢ wzorem
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co przy N dazacym do +oo zbiega do 25/48.

Odpowiedz: Dany w zadaniu szereg ma sume réwna 25/48
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Zadanie 02 (15 punktéow)

Niech funkeja f:[0, 16] — R bedzie dana wzorem f(z) = v/a3.
Zdanie Z: Dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y € [0, 16] zachodzi nier6wnosé

1) = 1) <C-la=y.

a) (10 punktéw) Dowiesé, ze zdanie Z jest prawdziwe dla C' =6.

Rozwigzanie:
Przeksztatcamy i szacujemy lewa strong¢ dowodzonej nieréwnosci korzystajac z nieréw-
nosci 0 <z, y < 16 i zaktadajac x+y > 0:
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co stanowi dowdd danej w tresci zadania nieréwnosci dla C'=6 i dowolnych z, y € [0, 16].
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b) (5 punktéw) Dowiesé, ze zdanie Z jest falszywe dla C' =5.

Rozwigzanie:
Dla x =16 oraz y =9 mamy |x—y|="7 oraz

|f(x)—f(y)|=64—27=37>35=5-T=C"|z—y],

wskazaliSmy wiec przyktad liczb x, y € [0, 16], dla ktérych dana w tresci zadania nierdw-
nosc¢ jest falszywa przy C'=5.

Nie jest wiec prawda, ze ta nieréwnos¢ zachodzi dla dowolnych liczb rzeczywistych
z,y €0, 16].
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