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Zadanie 03 (10 punktéw)

Niech funkcja f:R—R bedzie funkcja odwrotng do funkcji g:R — R zdefinowanej
wzorem g(z) =z°+x. Obliczyé¢ f/(0), f/(2) i f/(34).

Rozwigzanie:
Zauwazmy, ze pochodna funkcji g dana jest wzorem

g (x)=5z*+1.

Zauwazmy tez, ze
9(0)=0, g(1)=2 oraz g(2)=34,

skad odpowiednio
f(0)=0, f(2)=1 oraz f(34)=2.

Ze wzoru na pochodng funkcji odwrotnej otrzymujemy
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co po podstawieniu kolejno x =0, x =2 i x = 34 prowadzi odpowiednio do
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Odpowiedz:
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FO)=1, Jf@)=g oz [(31)=.
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Zadanie 04. (10 punktéw)

Funkcja rézniczkowalna f: R — (0, +00) spelnia warunki f(0) =11 f(1) = 2. Rozstrzy-
gnaé, czy stad wynika istnienie takiej liczby rzeczywistej x, ze f(x)= f'(z).

Rozwigzanie:
Odpowiedz: Nie wynika.

Rozwazmy funkcje f okreslona wzorem f(x)=2". Wowczas dla dowolnej liczby rze-
czywistej x zachodzi

fl(x)=2"In2=f(x)-In2# f(x).

Zadanic 0. (20 punktéw)

Funkcja rézniczkowalna f: R — (0, +00) spetnia warunki f(0) =11 f(1) = e. Rozstrzy-
gnaé, czy stad wynika istnienie takiej liczby rzeczywistej z, ze f(x)= f'(x).

Rozwigzanie:
Odpowiedz: Wynika.

Rozwazmy funkcje g okreslong wzorem g(x)=1In f(x). Wowczas ¢(0) =01 g(1)=1,
skad na mocy twierdzenia Lagrange’a o wartosci sredniej rachunku rozniczkowego wynika
istnienie takiej liczby rzeczywistej ¢ € (0, 1), ze

/ _g<1)_g(0)_
g(c)—?o—l.

7, drugiej strony
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