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KOLOKWIUM nr 60, 3.02.2017, godz. 8:15-10:00

Zadanie 1D (20 punktéow)

W kazdym z zadan 75.1-75.10 podaj w postaci uproszczonej kresy zbioru oraz napisz,
czy kresy naleza do zbioru (napisz TAK albo NIE, ewentualnie T albo N).

Kres moze by¢ liczbg rzeczywista lub moze by¢ réwny —oo albo +oo = 0.

Za kazde zadanie, w ktérym podasz bezbtednie (i w postaci uproszczonej) oba kresy
i poprawnie okreslisz ich przynaleznos¢ do zbioru, otrzymasz 2 punkty.

Za kazde zadanie, w ktérym podasz bezbtednie (i w postaci uproszczonej) oba kresy
i poprawnie okreslisz przynalezno$¢ jednego z nich do zbioru, otrzymasz 1 punkt.

Za kazde zadanie, w ktérym podasz bezbtednie oba kresy (ale co najmniej jeden
w postaci razaco nieuproszczonej) i poprawnie okreslisz ich przynalezno$¢ do zbioru,
otrzymasz 1 punkt.

Za pozostale zadania nie otrzymasz punktow.

N={1,2,3,4,5,...} oznacza zbidr liczb naturalnych (catkowitych dodatnich).

75.1. A= {m: mneN A 22" :44n} Ocena .......
n

infA=2 supA=3

Czy kres dolny nalezy do zbioru A NIE Czy kres gérny nalezy do zbioru A TAK

75.2. B= {m: mneEN A 22" = 1616”} Ocena .......
n

infB=4 sup B=6

Czy kres dolny nalezy do zbioru B NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru B TAK

75.3. C = {m: mneN A 44" = 1616n} Ocena .......
n

infC' =400 sup C'= —o0
Czy kres dolny nalezy do zbioru C' NIE Czy kres gorny nalezy do zbioru C' NIE

75.4. D= {m :mneN A 33" = 2727n} Ocena .......
n

infD=3 sup D=4

Czy kres dolny nalezy do zbioru D NIE Czy kres gérny nalezy do zbioru D TAK
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inf E=-1/5
Czy kres dolny nalezy do zbioru £ TAK

supE=1/16
Czy kres gérny nalezy do zbioru £ TAK

75.6. F = { (=1) : nEN}
inf F=-1/6

n?—43
Czy kres dolny nalezy do zbioru FF TAK

sup F=1/18
Czy kres gérny nalezy do zbioru F' TAK

=)
75.7. G—{n2_45.n€N

infG=-1/4
Czy kres dolny nalezy do zbioru G TAK

supG=1/19
Czy kres gérny nalezy do zbioru G TAK

75.8. H= {Z—arctgm’: z €0, —l—oo)}

3
ianzi—I
4 3

Czy kres dolny nalezy do zbioru H TAK

sup H =+o00

Czy kres gérny nalezy do zbioru H NIE

75.9. [ = {;—arctgx: z €0, +oo)}

1
inf/l=———
2 4

sup I =+o0

Czy kres dolny nalezy do zbioru I TAK Czy kres géorny nalezy do zbioru I NIE

3
75.10. J = {Z—arctga:: ze|0, —l—oo)}

3
4 6

sup J =400

Czy kres dolny nalezy do zbioru J TAK Czy kres gorny nalezy do zbioru J NIE
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Zadanie 1 O. (20 punktow)
Niech funkcja f:R—R bedzie funkcja odwrotng do funkcji g:R — R zdefinowane;]

wzoreml 3

g(x):§+ac.

Poda¢ w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskracalnego wartosci pochodnej dru-
giego rzedu funkeji f w podanych punktach.

Punktacja: Po 6 punktow za kazdag poprawng odpowiedz oraz dodatkowe 2 punkty
za komplet poprawnych odpowiedzi.

i)

il (14> ——-4/125

£"(12) =—3/500
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Zadanie T € « (20 punktow)
O zdaniu T'(n) wiadomo, ze:
e 7'(1) jest prawdziwe,
e T'(2) jest falszywe,
e dla kazdej liczby naturalnej n zachodzi implikacja T'(n) = T'(3n),
e dla kazdej liczby naturalnej n > 8 zachodzi implikacja T'(n) = T'(n—38).

W kazdej kratce postaw jeden ze znakéw 1, 0, X:

1 - implikacja T'(m) = T(n) jest prawdziwa (tzn. musi by¢ prawdziwa przy powyz-
szych zalozeniach)

0 - implikacja T'(m)=-T'(n) jest falszywa (tzn. musi by¢ falszywa przy powyzszych
zatozeniach)

X - implikacja T'(m)=T(n) moze by¢ prawdziwa lub falszywa (tzn. nie wiadomo,
czasem bywa prawdziwa, a czasem falszywa)

Za podanie k poprawnych odpowiedzi dostaniesz max(k — 44, 0) punktéw.

n=800|n=801 | n=802 | n=803 | n=804 | n=805 | n=806 | n =807
m =80 1 1 X 1 X X X X
m =281 X 1 0 1 X X 0 X
m =82 1 1 1 1 1 1 1 1
m =83 X 1 0 1 X X 0 X
m=3884| X 1 X 1 1 X X X
m=3885| X 1 X 1 X 1 X 1
m = 886 1 1 1 1 1 1 1 1
m=3887| X 1 X 1 X 1 X 1
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