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327. Niech funkcja f:[25, 00) — R bedzie dana wzorem f(z)=/x.
Zdanie Z: Dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y € [25, 00) zachodzi nieréwnosé

[f(@) = fWI<C-lz—yl.
a) Dowies¢, ze zdanie Z jest prawdziwe dla C'=1/10.
Rozwigzanie:
Przeksztatcamy i szacujemy lewa stronge dowodzonej nieréwnosci korzystajac z nie-
rownosci z, y > 25:
|z —y| lz—yl _lr—yl _|z—yl
@)= fW = Ve Vil = e < e T 5 — 10

co stanowi dowdd danej w tresci zadania nieréwnosci dla C'=1/10 i dowolnych x, y > 25.

b) Dowies¢, ze zdanie Z jest falszywe dla C'=1/12.

Rozwigzanie:

Dla x =25 oraz y =36 mamy |z —y|=11 oraz

[z =yl _ Jx—yl
fa) - fp=1= 2 B

wskazaliSmy wiec przyktad liczb z, y > 25, dla ktérych dana w tresci zadania nieréwnosé
jest falszywa przy C'=1/12.

Nie jest wiec prawda, ze ta nieréwnosé¢ zachodzi dla dowolnych liczb rzeczywistych
x,y € [25,00).

328. Dla funkcji f: (0, 00) — R okre§lonej podanym wzorem wskazaé¢ odpowiednie
liczby rzeczywiste dodatnie z, y i udowodnié¢ nier6wnosé¢ |f(x)— f(y)| > 100-|x —y] .

a) f(z)=a?

Rozwigzanie:

Z réwnosci

(@)= fW)|=|a* = = (z+y)-]o—y]
wynika, ze warunki zadania spetnia dowolna para réznych liczb rzeczywistych dodatnich
x,y speliajacych warunek

x4y >100.
Mozemy wiec wskaza¢ x =50, y=>51.

1
b) f(x) ="~
Rozwigzanie:
Z réwnosci

1 1 1
)= == 2= Lo

wynika, ze warunki zadania spelnia dowolna para réznych liczb rzeczywistych dodatnich
x,y speliajacych warunek
1 1
—>100, czyli  xy<—.
oy Y Y= 100

Mozemy wiec wskaza¢ ©=1/10, y=1/11.
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1
329. Niech funkcja f:[4, 00) — R bedzie dana wzorem f(z)=—.

VT

Dowiesé, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych z, y € [4, 00) zachodzi nier6wnosé

[z~
@) = Fl < =5~

Rozwigzanie:
Przeksztatcamy i szacujemy lewa stronge dowodzonej nieréwnosci korzystajac z nie-
rownosci z, y > 4:

|1 £( |_‘_ ’\/_ \/_’ [z —y| < |z —y| _
VIl Vevr o (Va+ye)-yag (VA+VA) V16

_ =yl eyl
(242)-4 16 °

co konczy dowdd nieréwnosci danej w tresci zadania.

330. W kazdym z zadan 330.1-330.10 podaj dziedzine funkcji f okreslonej podanym
wzorem.

330.1. f(z)=\/(z—64)-(22—64)  D;=[—8,8]U[64, +00)
330.2. f(z)=,/(a2—64) (23—64)  D;=[—8,4]U[8, +o0)
330.3. f(z)=1/(z®—64) (2°—64)  D;=[—2,2]U[4, +o0)
330.4. f(z)=1/(a%—64)-(22—64)  D;=[—2,2]U[6, +o0)
330.5. f(z)=,/(2"—64)-(1—64)  D;=(—oo0,6]U[64, +00)
330.6. f(z)=/(x—64)% (z3—64)  D;=[4, +00)

330.7. f(z)=1/(22—64)%-(26—64)  D;=(—00 —2]U|[2, +-00)
330.8. f(z)=/(z¥—64)%-(2:—64)  D;={4}U[6, +o0)

330.9. f(z)=/(a5—64)% (x—64)  D;={—2}U{2}U[64, +00)

330.10. f(z)=1/(2"—64)®-(22—64)  D;=(—o0, —8|U{6} U8, +00)

331. W kazdym z zadan 331.1-331.10 dla podanej liczby a podaj taka liczbe b, ze
funkcja f:R — R okreslona wzorem
f(z) =alz|+bx
spetnia dla kazdej liczby rzeczywistej x réwnosé f(f(z)) =z, czyli jest odwrotna do samej
siebie.

331.1. a=1, b=—+2 331.2. a=—-1, b=—+2
331.3. a=2, b=—+5 331.4. a=—-2, b=—+5
331.5. a=3, b=—+10 331.6. a=-3, b=—+10
331.7. a=3/4, b=-5/4 331.8. a=-3/4, b=-5/4
331.9. a=4/3, b=-5/3 331.10. a=-4/3, b=-5/3
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