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Wyznaczy¢ wartosci granic ciagow:
1
385, lim 28207 F8) 4
n—oo  log,n

386. lim (logy(n+8)—logyn) =0
387. JLrgologn(n+8) =1

lim log,(8n+1)
n—oo  logyn
389. lim (logy(8n+1)—logyn) =3

388. =1

390. JLrgologn(Sn+ 1)=1

| 841
391. lim M -8
n—oo  logyn

392. lim <log2 (ns + 1) - loan) =+o00

393. lim log, (n®+1) =8

394. Niech f:R — R bedzie funkcjg okreslong wzorem

f@)=a{zP +b{z}* +c{z}+d,
gdzie {z} oznacza czesé utamkowa liczby .

W kazdym z podpunktow uzupetnij brakujaca liczbe tak, aby funkcja f zdefiniowana
powyzszym wzorem byta ciagta. Wpisz NIE, jesdli uwazasz, ze liczba o zadanej wlasnosci
nie istnieje.

a)a=—5, b=2, c=3

b)a=1, b=—4, c¢=3,

c)a=1, b=2, ¢=-3, d=4
d)a=1, b=2, ¢=3, d=NIE

395. Wyznaczy¢ asymptoty funkcji f okreslonej wzorem
flz)= Vit ad a2,
Rozwigzanie:

Zauwazmy, ze

2 2 2 2
4,,3,.2_ .4, 3, T 3-x :<2 x) 3-x >0
T+ +x x+x+4+4 m+2+4/,
skad wynika, ze funkcja f jest okreslona na catej prostej rzeczywistej. Poniewaz funkcja f

jest ciggla, nie ma ona asymptot pionowych.
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Przystepujemy wiec do proby wyzanaczenia asymptot ukosnych /poziomych.

Yo [ 231 2 44 31 2 1 1
oo gim 1) gy VELEEAE? L afrtdadaa? L ) 101
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b= lim (f(z)—az)= lim (Vei+oi+a?—a)=

T—400 T——+00
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. e
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1427t 1 1

e (YTra ta211)- (Vide T ra2+1) (+10-(0+1) 4
W powyzszych rachunkach skorzystaliémy ze wzoru
4_ 44
s —1t
(s+t)-(s2+12)

Wyznaczajac asymptote przy x — —oo pamietamy, ze w tym przypadku nalezy przy-

., . .. 4
ja¢ zalozenie x <0, a w konsekwencji z = —|z| = — V.
. flx) . Vot a3 4a? Vvt 43422
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b= lim (f(z)—azr)= lim (\/4:E4+x3+m2+x):
44,8, 2y 4
= lim (e to) -z _

el (\A‘/m—x) . (\/m—l—xQ)

) 23422
= lim =

e (\A‘/m—x) . (\/m—l—x?)
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= (YT e 2-1)-(VIite Tte241) (F1-D-(1+1) 4
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Tym razem skorzystaliémy ze wzoru
4_ 44
s*—1
(s—t)-(s2+12)

s+t=

Odpowiedz: Dana funkcja ma w +oo asymptote ukosng o réwnaniu y =z + 7
1

tomiast w —oo asymptote uko$na o réwnaniu y = —z — 1

396. W kazdym z zadan 396.1-396.16 podaj granice funkcji.

396.1. lim 2°=0 396.2. lim 2% =1
396.3. lim 2% =2 396.4. lim 2% =4
2295 x
396.5. lim 2*° =16 396.6. lim 2*° =2
396.7. lim 4% —4 396.8. lim 2% —8
56% 545"
396.9. lim 3" =81 396.10. lim 3> =81
396.11. lim (Va?+z—z)=1/2 396.12. lim (Va?+2zr—z) =1
396.13. lim (Vad+a2—2)=1/3 396.14. lim (Vad 4227 —2) =2/3
1 7 6 1 7 2 6
396.15. lim &) g 396.16. lim 2020 o
oo Inx T—-00 Inx

397. Niech f:R — R bedzie funkcjg okreslong wzorem

f(z) :a-{2x}+b-{2$+1}+c-{x}+d-{x—l—;},

gdzie {y} oznacza czes¢ utamkowa liczby y.

W kazdym z podpunktow uzupeinij brakujace liczby rzeczywiste tak, aby funkcja f
zdefiniowana powyzszym wzorem byta ciagta. Wpisz NIE, jesli uwazasz, ze liczby rze-
czywiste o zadanej wtasnosci nie istnieja.

a)a=1, b=2, ¢=-3, d=-3

b)a= -5, b=2, ¢=3, d=3

c) a= NIE, b= NIE, ¢=3, d=4

d)a=2, b=3, ¢=-5 d=-5

e)a=-9, b=3, ¢=6, d=6

f) a= dowolne, b= —6-a, c¢=6, d=6
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