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11. Pochodne wyzszych rzedow.

W kolejnych zadaniach f i ¢ sa funkcjami rézniczkowalnymi na wspoélnej dziedzinie
(bedacej przedziatem) tyle razy, ile potrzeba. Gwiazdka oznacza, ze trzeba wykresli¢
jeden z wariantéw podanych w nawiasie.

723. Dowiesé, ze jezeli rownanie f(z)=g(z) ma n rozwiazan, to réwnanie

fP (@) =g" ()
ma co (najmniej/najwyzej)* (n+k/n—=k)* rozwiazan.
724. Dowies¢, ze jezeli rGwnanie
fP (@) =g" ()
ma n rozwigzan, to réwnanie f(x)=g(r) ma co (najmniej/najwyzej)* (n+k/n—k)*
rozwigzan.

725. Dowiesé, ze jezeli réwnanie f(x)=g(x) ma n pierwiastkéw (liczonych z krotno-
Sciami), to réwnanie
fP(2) =g (x)

ma co (najmniej/najwyzej)* (n+k/n—k)* pierwiastkéw (liczonych z krotnosciami).

Uwaga: Pierwiastek p-krotny réwnania f(z) = g() to taka liczba x, ze f)(x) = ¢ ()
dlai=0,1,2,...,p—1 oraz f®)(x)#g® (x).
726. Dowies¢, ze jezeli réwnanie
fP (@) =g" ()
ma n pierwiastkow (liczonych z krotnosciami), to rownanie
f(x)=g()
ma co (najmniej/najwyzej)* (n+k/n—k)* pierwiastkéw (liczonych z krotnosciami).

727. Wyznaczy¢ liczbe rozwigzan réwnania 2% = 22

728. Wyznaczy¢ liczbe rozwigzan réwnania 2% = x19°,

729. Wyznaczy¢ liczbe rozwigzan réwnania 2% = x101,

730. Dowiest, ze (f(2)g(2))™ = 3 (2)f® (2)g" P (z) .
k=0

731. Na potrzeby tego zadania funkcje dwukrotnie rézniczkowalng f:R —R na-
zwiemy superwypukly, jezeli dla dowolnej liczby rzeczywistej x zachodzi nieréwnoscé

f'(x)>1.

Dowies¢, ze dowolna funkcja superwypukta spelnia nieréwnosé

fO)+£(2) 1
f<=——="—-3

Obliczy¢ przyblizone wartosci nastepujacych liczb korzystajac z trzech wyrazéw (ze-
rowego, pierwszego i drugiego) wzoru Taylora odpowiedniej funkeji f. Oszacowaé btad
przyblizenia w postaci (x —z0)*- f” (c) /6.
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