Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2016/17

Egzamin, 21.06.2017, godz. 9:00-13:20

Zadanie 1 1. (10 punktow)
Obliczy¢ catke nieoznaczong / 2 Y +1de.

Zadanie 12. (10 punktéw)

Obliczy¢ catke oznaczona

/x2-ln$da:.

1

Zadanie 13 (10 punktow)
dz

4

[ee]
Obliczy¢ wartos¢ catki niewtasciwe;j / lub wykazaé, ze catka ta jest rozbiezna.
7

Zadanie 14 (10 punktéw)
Wyznaczy¢ promien zbieznosci szeregu potegowego
0o M. <3n) L3

Z n

= nl-2n

Zadanie 1. (10 punktéw)
Udowodnié¢ zbieznosé szeregu » ((—1)" : (\/n+ 1— \/ﬁ))

n=1
Przypomnienie: Starannie sformutuj kryteria, z ktérych korzystasz.

Zadanie 1 0. (10 punktow)

"3 e neN.

Niech a,, =
n+1

S an n+1
Udowodni¢, ze szereg Z <22 — 22 ) jest zbiezny i wyznaczy¢ jego sume.
n=1

Egzamin 21.06.2017 -1- Tresci zadan



Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2016/17

Zadanie 21 . (10 punktéw)
Obliczy¢ granice
" n+k

li —_
nl—%lokgl n2 +k2

Zadanic 22 (10 punktéw)
x" dx

Vad+ a8

oo
Udowodni¢ zbieznosé catki niewtasciwej /
0

Zadanic 23« (10 punktéw)
Wiadomo, ze dla funkcji rézniczkowalnej f:[a, b] =R, gdzie 0<a <b, pole powierzchni
powstatej przez obrot krzywej

{(z, f(2)): z€la, O]}

wokoét osi OY jest rowne
b
27r-/x- 14 (f'(z))* da .

Wyznaczy¢ pole powierzchni
{(ﬁ, y,2): 224y =2< 1} :

Zadanic 24 . (10 punktéw)
Rozstrzygnac zbiezno$¢ szeregu

S (Varsi- 2 .

Zadanie 29« (10 punktéw)

Wyznaczy¢ promien zbieznosci szeregu potegowego

7/Ln4 . 3’/"’7‘4

ngl (nh)™*

Zadanie 20 . (10 punktéw)
4m

Udowodnié nieréwnosé / cos'x dx < 7.
0
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Zadanie 31« (10 punktéw)
30

Obliczy¢ catke oznaczong / g(x) dx, gdzie funkcja g jest funkcja odwrotna do funkcji
0

f:[1, +00) — R okreslonej wzorem f(z)=30+z—x°.

Zadanie 32« (10 punktéw)

Rozstrzygnac, czy catka
1

/\/mdx

-1

ma wartos¢ mniejsza czy wieksza od 10.

Zadanie 33« (10 punktéw)

oo n-3"

Pamie¢tasz zespolony szereg potegowy Z

. ktory w punktach postaci z = e*m/3™

gdzie m € N oraz k € Z, jest zbiezny albo r_ozbieZny w zaleznosci od parzystosci k7

Podstaw za z wybrana przez Ciebie liczbe zespolong o module 1 nie bedaca powyzszej

postaci, dla ktorej ten szereg jest zbiezny, a nastepnie oblicz jego sume.

Przypomnienie: > % =In2, % (2;2: =7,
n=1 n=0

Zadanie 34 . (10 punktéw)
Wiadomo, ze

© cosnr x2 Twx T2
Obliczy¢ warto$¢ sumy
o (—1)" 1 1 1 1 1
S S A e
T;)(antl)i” 33+53 73+93 113+

Zadanie 3O« (10 punktéow)
. & (1)
Wiedzac, ze )

n=1 n
w ktérej na przemian wystepuja trzy wyrazy dodatnie i jeden ujemny:
LR S S U U IO S S A U O O O U O T O
13 5 2 7 9 11 4 13 15 17 6 19 21 23 8 25 27 29 10

=1In2, obliczy¢ sume¢ permutacji szeregu anharmonicznego,

Zadanie 30 . (10 punktéw)
Skonstruowa¢ funkcje rozniczkowalna f: R — R spetniajaca warunki

f8)=8 oraz  f(z)=(f'(z))® dla zeR.
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