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KOLOKWIUM nr 93, 20.03.2017, godz. 8:15-9:00
Zadanie DO« (10 punktéw)
Obliczy¢ catke oznaczona
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Rozwigzanie:
Po skorzystaniu ze wzoru na réznice kwadratéw otrzymujemy
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Punktacja:
10 punktéw - rozwiazanie poprawne (4 prace).
8 punktéw - poprawna metoda, ale z istotnym btedem rachunkowym i nieuproszczonym
wynikiem (1 praca).
2 punkty - skorzystanie ze wzoru na réznice kwadratéow (1 praca).
0 punktéw - brak istotnych krokéw w kierunku rozwiazania (9 prac).
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Zadanie D0 . (10 punktéw)

Udowodnié nieréwnosé
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Rozwigzanie:
Pochodna funkcji podcatkowej f(x)=x** dana jest wzorem
d d d
f(z)= %xzx = %62”1‘“‘“ = 2T, e (2z-Inz)=2*-(2-Inx+2)=2-2* -(Inx+1) .

Poniewaz f'(z) >0 dla x> 1/e oraz f'(x) <0 dla 0 <z <1/e, funkcja f jest malejaca
w przedziale (0, 1/e) i rosnaca w przedziale (1/e, 4+00). Zauwazmy ponadto, ze

f(A/4)=1/2
oraz
f(1/2)=1/2.
Wobec tego f(z)<1/2 dla x € (1/4,1/2), skad
2 1 1y 1 1
[ear<(3-7) 55
1/4

Uwaga: Obliczenia komputerowe pokazuja, ze dana w zadaniu calka ma wartosé
w przyblizeniu 0,1215. Wydaje sie to by¢ zbyt bliskie oszacowaniu 1/8=0,125, aby
zadziataly inne metody szacowania (zapewne obarczone wigkszym btedem).

Punktacja:
10 punktéw - rozwiazanie poprawne (4 prace).
7 punktéw - poprawna metoda, ale btedne i nieprawdopodobne wnioski z powodu bted-
nych rachunkéw (2 prace).
3 punkty - obliczenie wartosci funkcji podcatkowej na koncach przedziatu, oszacowanie
przez 1/2 wartosci w punkcie posrednim, wysnucie hipotezy o przebiegu funkcji pod-
catkowej i wykorzystanie nieudowodnionego oszacowania funkcji podcatowej przez 1/2
do oszacowania calki (2 prace).
1-2 punkty - drobne kroki mogace przydaé sie w rozwiazaniu (3 prace).
0 punktéw - brak istotnych krokéw w kierunku rozwiazania (4 prace).

Punktacja za cate kolokwium:
Liczba 0s6b piszacych kolokwium: 15.
Uzyskane wyniki:

17 punktéw — 1 osoba

13 punktéw — 1 osoba

12 punktéw — 1 osoba

10 punktéw — 6 oséb

7 punktéw — 1 osoba

3 punkty — 1 osoba
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2 punkty — 1 osoba

1 punkty — 1 osoba

0 punktéw — 2 osoby

Suma uzyskanych punktow: 115.

Mnoznik kolokwium: 9 (zaokraglone 1000/115).

Zwolnienie z kolokwium 3 i kwalifikacja do kolokwium 83 przystuguje 7 oso-
bom majacym w tej chwili co najmniej 208 punktow w USOSie jako Wynik LUX.
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