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KOLOKWIUM nr D9, 3.04.2017, godz. 8:15-9:00
Zadanie 9. (10 punktéw)

C /s . e Tl4z+1 o )
Obliczy¢ wartos¢ catki niewtasciwe;j / a1 dx lub wykazac, ze catka ta jest roz-
biezna. ’
Rozwigzanie:
Rozktadamy funkcje podcatkowa na sume utamkoéw prostych:
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= A+B+C
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= A+B-C
1 = A-B-D
Konfrontacja rownan drugiego i czwartego daje D =0, natomiast odjecie stronami réw-

nan pierwszego i trzeciego prowadzi do C'= —1/2. Uwzglednienie tych wartosci pozosta-
wia réwnania

)

{1/2 = A+B

1 = A-B
Stad tatwo otrzymujemy A=3/41 B=—1/4.
Wobec tego
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Odpowiedz: Podana catka niewtasciwa jest zbiezna i ma warto$é T
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sg rozbiezne, a granice
3n |x —1] . Injz+1] . In(22+1)
Jg = Jm e g e

sg nieskonczone. Odpowiednie poradzenie sobie z przejéciem granicznym jest istotng
czescig zadania.

Punktacja:
10 punktéw - rozwiazanie poprawne (2 prace).
9 punktéw - metoda poprawna, btad rachunkowy (1 praca).
8 punktéw - metoda poprawna, zapisanie catek rozbieznych, z pézniejszym potaczeniem
w jedno wyrazenie (1 praca).
7 punktéw - metoda poprawna, btedny rozklad na utamki proste (postaé rozktadu uta-
twiajaca dalsze rachunki) (1 praca).
4 punkty - poprawne wyznaczenie funkcji pierwotnej, z wnioskowaniem rozbieznosci
calki (2 prace).
3 punkty - metoda prowadzaca do funkcji pierwotnej, ale z wieloma btedami rachunko-
wymi, zapisywanie wyrazen rozbieznych, obarczona btedami préba potaczenia ich w wy-
razenie zbiezne (1 praca).
1 punkt - obarczone btedami rachunkowymi usitowanie rozktadu na utamki proste i za-
pisanie funkcji pierwotnej w uproszczonym przypadku (1 praca).
0 punktéw - brak istotnych krokéw w kierunku rozwiazania (3 prace).

Kolokwium 55 -2- Odpounedzi i rozwigzania



Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2 LUX, lato 2016/17

Zadanie 00, (10 punktéw)
Wyznaczy¢ srodek ciezkosci odcinka kuli

1
{(x, y,2): 2 +yP+ 22 <A x>—3}.

Interesujaca wspotrzedna srodka ciezkosci jest liczba wymierng o jednocyfrowym liczniku
i mianowniku.

Rozwigzanie:
Zdefiniowany w tresci zadania odcinek kuli powstaje przez obrot obszaru

1
{(:c,y): —§<x<1 A O<y<\/1_$2}

wokot osi OX. Jego $rodek ciezkosci lezy wiec w punkcie (x4, 0, 0), gdzie
1
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2
T / (\/1—3:2) dx
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Odpowiedz: Srodek ciezkosci odcinka kuli zdefiniowanego w treéci zadania lezy
w punkcie (;, 0, O).

Punktacja:
10 punktéw - rozwiazanie poprawne (3 prace).
9 punktéw - rozwigzanie poprawne z bledami rachunkowymi — podana wskazéwka o po-
staci wyniku powinna zasygnalizowa¢ blad (1 praca).
8 punktéw - rozwigzanie poprawne z bledami rachunkowymi i niemozliwym wynikiem
— érodek ciezkosci na brzegu obszaru (1 praca).
6 punktéow - niedokonczone rachunki, ale poprawny wzoér na wspétrzedna srodka ciez-
kosci (1 praca).
2 punkty - drobne kroki w kierunku rozwiazania (2 prace).
0 punktéw - brak istotnych krokéw w kierunku rozwiazania (4 prace).
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Punktacja za cale kolokwium:

Liczba oséb piszacych kolokwium: 12.

Suma uzyskanych punktéw: 113.

Mnoznik kolokwium: 9 (zaokraglone 1000/113).

Zwolnienie z kolokwium 5 i kwalifikacja do kolokwium 85 przystuguje 7 oso-
bom majacym w tej chwili co najmniej 325 punktéw w USOSie jako Wynik LUX.
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