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PODCZAS KOLOKWIUM NIE WOLNO UŻYWAĆ KALKULATORÓW

Zadanie 65. (10 punktów)
Oszacować od góry (przez dowolną, ale konkretną liczbę) normę supremum funkcji

f :R→R zdefiniowanej wzorem

f(x)=
6x6−x2+7
8x8−x4+11

.

Zadanie 66. (10 punktów)
Obliczyć pole powierzchni obrotowej (torusa) powstałej przez obrót okręgu o równaniu

(x−2)2+y2=1 wokół osi OY .
Pole powierzchni powstałej przez obrót krzywej {(x, f(x)) : x∈ [a, b]}, gdzie 0¬ a< b

oraz f ∈C1([a, b]), wokół osi OY jest równe

2π ·
b∫
a

x ·
√
1+(f ′(x))2 dx .

W rozwiązaniu może się też przydać wzór
∫ 1√
1−x2

dx=arcsinx+C.


