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Zadanie 8. (10 punktow)

Obliczy¢ dtugosc krzywej
2
{<$, 3-x3/2> s xel0, 15]} :

2
Zgodnie ze wzorem na dtugos$¢ krzywej bedacej wykresem funkcji f(z) = 3 .2/ na prze-

Rozwigzanie:

dziale [a, b] = [0, 15] otrzymujemy:

2
(64-1) =563 =42,

15

=0

[GVRI )

Odpowiedz:
Dana w zadaniu krzywa ma dtugos¢ 42.
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Zadanie 9. (10 punktow)
Wiadomo, ze jezeli funkcje ciagte f, g: [a, b] — R spelniaja nieréwnos¢ f(x) < g(x) dla
kazdego x € [a, b], to $rodek ciezkosci figury

{(z,y): zela, 0] A fz)<y<yg(r)}

XY
lezy w punkcie (P’ P)’ gdzie

X=[o(g@)-f@)de, V=1 [(@)P- (@), P=[g@)-f@)dr

Wyznaczy¢ srodek ciezkodcei obszaru ograniczonego parabolg o réwnaniu y = 22 i prostg
o rownaniu y = x.

Rozwigzanie:
Poniewaz dane w zadaniu parabola i prosta przecinaja sie w punktach (0,0) i (1,1
a przy tym z? <z dla z € [0, 1], przeprowadzamy obliczenia dla [a, 0] =[0,1], f(z)==
oraz ¢(x)=x. Otrzymujemy kolejno:

! I 3 4
_ 2 - 2 3, T T _1 1_
X—/I'(l‘—l’>d$—/l’ —z°dx 37 =371
0 0 =0
1 s g 1 1 5-3 1
Y:f./ 2_244 :£_£ - — -
2 )T 0] Te 0 5015
/ 2 ) 1 1 1
T xr
P:/ —2?dr="——" - _
OSC s ua 2 3 0 2 3 6

W rezultacie wspotrzedne $rodka ciezkosci danej figury to X/P = (1/12)/(1/6) =1/2 oraz
Y/P=(1/15)/(1/6) = (2/5).

deowiedé.'

Srodek ciezkosci danej figury lezy w punkcie (1/2,2/5).
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