Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2016/17

KOLOKWIUM nr 7, 19.04.2017, godz. 12:15-13:00
Zadanie 1 2. (10 punktéw)
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Poniewaz nie umiemy od razu stwierdzi¢, do czego dazy b, przy n — oo, stosujemy po-

nownie kryterium Cauchy’ego, tym razem do ciagu (b,). Otrzymujemy
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Z kryterium Cauchy’ego zastosowanego do ciagu (b,,) wynika wiec, ze

nlir{)lobn:qLoo.
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skad na podstawie kryterium Cauchy’ego zastosowanego do szeregu Zan wnioskujemy;,
n=1
ze szereg ten jest rozbiezny.
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Zadanie 1 3. (10 punktéw)
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Rozwigzanie:
Aby udowodnié¢ zbieznos¢ szeregu danego w tresci zadania, skorzystamy z kryterium
Leibniza o szeregach naprzemiennych.

W tym celu musimy zweryfikowaé¢ prawdziwos¢ trzech zatozen tego kryterium.

1° W szeregu na przemian wystepuja wyrazy dodatnie i ujemne - oczywiste.

2° Ciag wartosci bezwzglednych wyrazow jest zbiezny do zera.
Sprawdzamy to nastepujaco:

p n=3-lanry L (=) (43) 40
= (3n—2)-(3n+1)-(Bn+4) = (3-2).(341).(344) 333

3° Ciag wartodci bezwzglednych wyrazéw jest nierosnacy.
Ten warunek jest najmniej oczywisty. Aby go udowodnié, powinnismy wykazac, ze
dla dowolnej liczby naturalnej n zachodzi nieréwnosé
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co kolejno jest rownowazne nieréwnosciom
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skad wynika, ze dowodzona nieréwnosé jest prawdziwa dla kazdej liczby naturalnej n.

W konsekwencji szereg dany w tresci zadania jest zbiezny na mocy kryterium Leibniza
o szeregach naprzemiennych.
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