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KOLOKWIUM nr 84, 28.03.2017, godz. 12:15-13:00

Zadanie 84. (20 punktéw)
Obliczy¢ wartosé calki oznaczonej
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Rozwigzanie:

Niech f:[1, 2] — R bedzie funkcjg okreslona wzorem

flz) = /3x37+4 .

Zauwazmy, ze f(1)=1 oraz f(2)=2, a ponadto przeksztatcanie rownania y = f(z) pro-
wadzi kolejno do

3x3+4 3 +4
y=y ar7+ ) y = :r:7+ ) Ty? =31°+4,

7y2—4_ 3 37y2—4

3 3

Oznacza to, ze dana w zadaniu catka ma postac
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gdzie f71:[1, 2] = R jest funkcja odwrotna do f okreslong wzorem
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Calka

jest polem figury

{(z,y): 1<z<2 A 0<y<f(x)}={(:v, y): 1<e<2 A 0<y<

zamalowanej na rysunku 1 kolorem niebieskim.
7 kolei na rysunku 2 kolorem zielonym zamalowana jest figura

{(az,y): I<y<2 A0
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Ty2 —4
<f‘1(y)}={(:c,y): 1<y<2 A o0<z< JY }

ktorej pole jest roéwne
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Dana w zadaniu catka ma wiec warto$¢ réwng polu figury zamalowanej na rysunku 3.
Poniewaz zamalowana figura jest suma trzech kwadratow jednostkowych, jej pole jest
rowne 3.

Odpowiedz: Dana w zadaniu catka ma wartos¢ 3.

Punktacja:
20 punktow - rozwigzanie poprawne (3 prace).
0 punktéw - brak istotnych krokéw w kierunku rozwiazania (3 prace).
Liczba os6b piszacych kolokwium: 6.
Suma uzyskanych punktéw: 60.
Mnoznik kolokwium: 17 (zaokraglone 1000/60).
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