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KOLOKWIUM nr 90, 6.06.2017, godz. 12:15-13:45

Zadanie 92. (20 punktéow)
Obliczy¢ sume szeregu
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Rozwigzanie:
Sposob 1
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Odpowiedz
Suma danego szeregu jest réwna 1/2.
Sposob I1

Korzystajac z rozktadu na utamki proste wyprowadzonego w sposobie I oraz ze wzoru
Z — =-In(1-2)
n=1 n
obliczamy sume szeregu potegowego (o promieniu zbieznosci 1):
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co dla z =1/2 przyjmuje wartos¢ 1/2.

Punktacja:
20 punktow - rozwiazanie poprawne (4 prace).
0 punktéw - brak istotnych krokéw w kierunku rozwiazania (1 praca).
Liczba os6b piszacych kolokwium: 5.
Suma uzyskanych punktéw za to zadanie: 80.
Mnoznik kolokwium: 13 (zaokraglone 1000/80).

Zadanie 93 (50 punktéow)

Obliczy¢ wartos$¢ catki niewtasciwej
o0
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Mozesz dosta¢ 5 punktéw za dowdd zbieznosci calki bez wyznaczenia jej wartosci.

Rozwigzanie:

Sposob 1

Najpierw udowodnimy zbieznos¢ danej catki. W tym celu zapiszemy ja w postaci
sumy dwoch catek, a nastepnie zastosujemy kryterium poréwnawcze dla udowodnienia
zbieznosci sktadnika begd@cgo catka niewtasciwa o nieujemnej fukeji podcatkowej:
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Nastepnie wykonamy podstawienie =1/t i formalnie dx = —dt/t*. Otrzymujemy:
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skad I— —1, czyli I =0.

Odpowiedz
Dana catka jest zbiezna i ma wartos¢ 0.

Sposob 11

Dowodzimy zbieznosci catki jak w sposobie I, a nastepnie wykonujemy podstawienie
r=¢', czyli t=Inzx, i formalnie dx = €’ dt. Otrzymujemy:
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co jest réwne 0 jako catka z funkcji nieparzystej po przedziale symetrycznym wzgledem
zera.

Punktacja:
50 punktdéw - rozwiazanie poprawne (1 praca).
5 punktéw - dowdd zbieznosei catki (1 praca).
2-3 punkty - dowdd zbieznosci calki z powaznymi usterkami (2 prace).
0 punktéw - brak istotnych krokéw w kierunku rozwiazania (1 praca).
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