Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2016/17

Powtorka dotychczasowego materiatu.

Zadania do samodzielnego rozwigzania.
Na ¢éwiczeniach w $rode 7.06.2017 (grupy 2—4)
nalezy wskazaé zadania, ktore sprawity najwiecej probleméw.

431. W kazdym z zadan 431.1-431.5 podaj wzor na funkcje rézniczkowalng
f:Dy—R o podanym wzorze na pochodng oraz o podanej wartosci w podanym punkcie.

431.1. f(x) = (4z—5)" f)=1 D;=R
F ) =
431.2. f'(x)=v3z+1 f(1)=1 Dy= (_;7 +oo>
) = o
431.3. 7 )=<x2+1>4 fy=1 D;=R
) = o
431.4. fl(a) = fo F(0)=7 D;=R
) =
/ . 1 _
431.5. Fl()= L £(2)=0 D;=R
F ) = o

432. Obliczy¢ catke nieoznaczong

dx
/1+\/1+\/1+x‘

433. W kazdym z zadan 433.1-433.10 podaj w postaci uproszczonej wartosc¢
catki oznaczonej.

1 2

433.1. [abde= ... ... ... . .. ... 433.2. [2Pde= ... ... ... . ... ... ...
j ]
4 3d£l?

433.3. /\/Eda;: ....................... 433.4. /73: .......................
1 1 x
/3 /6

433.5. /sin:cdm: .................... 433.6. /COS:IZ‘d(L': ....................
0 0
J T 8 xr

433.7 1/952“ dt=..........cooo 433.8 2/x2+1 dr= ...
b odr V3 dx

433.9. [ LTS 433.00. [ o=
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2
zdx

434. Obliczyé wartosé catki oznaczonej | ———— .

e w ‘]/2352—1-230—1—4

8
d
435. Obliczy¢ warto$¢ calki oznaczone;j / *

) 1+ V2422 +1

436. W kazdym z zadan 436.1-436.10 podaj w postaci uproszczonej wartosc
granicy ciagu.

) 1 1 1 1 1
436.1. lim + + +oott =

n—oo\2n+1 2n+2 2n+3 2n+k 6n
436.2. i ( ! +..+ ! +...+ 1)
2. lim — =
n—co \ p+2 n+4 n+6 n+2k In
436.3. i < ! +...+ ! +...+ ! >—
3. lim n—|—4 n+8 ettt Tt T
n+1 n+2 k ™m
436.4. et ——=+... = .
n%o<n (n+1)2 +(n+2)2+ +n2+k2+ +50n2>
n+1 n+2 k on
436.5. 1 e e =
”I—’Hgo<2n (n+1)2 +2n2+(n+2)2+ +2n2+k2+ +27n2>
136.6 T +3"> -
.6. n_)oo 32 3 2+4 ot g e Tt g T
n
436.7. i — =
436.8. lim ( LJF. +n> TR
n—=co\ 3n2+1 3n2—|—4 3n2—|—k2 4n?
436.9. lim ( bbb — )
9. lim ettt ==
n=oo\3n2+1 3n2+4 3n? 4+ k? 12n2
436.10. i < L, CE R >
.10.  lim it ————F ==
n=co\3n?2+(n+1)2  3n2+4(n+2)2 3n? + k2 12n?
3r+2 , . .
437. Obliczy¢ wartosé catki niewlasciwej / —— dx lub wykazac, ze calka ta jest
4x
rozbiezna.
438. Rozstrzygnac¢ zbieznosé szeregu
> n! 18"
Z 3n n
n=1 (n) n

439. Wskazujac odpowiednig liczbe wymierna dodatniag C' udowodni¢ nieréwnosci

2 Viant44n+1

C-m<y ~——————— <2072,
i ,12::1 12n*+n3+3 g
. T B
Wolno skorzystaé¢ bez dowodu z réwnosei > 2=
n=1
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440. Obliczy¢ warto$¢ catki niewtasciwe;j / lub wykazac, ze calka ta jest

T+Vzx
rozbiezna. VIt

441. W kazdym z zadan 441.1-441.15 podaj w postaci przedziatu zbiér wszystkich
wartosci rzeczywistych parametru p, dla ktérych podany szereg liczbowy jest zbiezny.

Przedzial moze by¢ nieograniczony (tzn. mieé¢ koniec +00).

W zadaniach 441.11-441.15 ujawniono, ze przedzial jest obustronnie domkniety).

441.1. Y nP jest zbiezny < DE .o

n=1

441.2. ) p" jest zbieZny < DE i

441.3. 3 est sbiemy < pe..
n=1"1
441.4. Zp— jest zbieZny < PE
n=1 V7N
441.5. > (p—3)" jest zblezny S PE i
n=1
441.6. D (2p—11)" jest zbieZny < DE .ot
n=1
417y t zbiermy < pe
7. est zbleZny € PE ...
> o ] y p
441.8. i (=1 JeSt ZDICZNY €5 PE i
n=1 np+1
00 1 '
441.9. nz_:lm jest zbiezny < pE
00 1 .
441.10. nzlm Jest ZbleZny = pG ........................................
= ()
441.11. o jest zbiezny & pE [ ... e ]
n=1 n
saraz, 5 GNP e
12. ngl -3 Jest zbiezny & PE v e ]
> nl-p" . -
441.13. nZ::l i jest zbiezny << pE[ ... e ]
0 <2n>'n|_ 7
n P ..
441.14. nglv jest zbiezny < pe ... L. e ]
N O
441.15. ;W jest zbiezny < pe|.......... ..., e ]
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P atde
442. Obliczy¢ warto$¢ catki oznaczonej | ——————.
Y J1/1+\3/4x5—3
443. Wyznaczy¢ promien zbieznosci szeregu potegowego
< (2n)!- (4n)!- xPm

>

n=1
dla tak dobranej wartosci catkowitej dodatniej parametru p, aby promien ten byt dodatni
i skonczony.
444. W kazdym z zadan 444.1-444.4 podaj cztery odpowiedzi.
444.1. Dla podanych liczb a, b podaj w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskra-
b
dx

nl-npn

calnego taka liczbe wymierng w, ze /

A) a=1, D=0, W=
D) a=2, D=16, W= ..
C) =1, D=20, W = i
d) a=06, D=20, W= ..

444.2. Dla podanej liczby a podaj w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskracal-
b

: d 1
nego taka liczbe wymierna b wigeksza od a, ze / TIH =5
J x?42z

A) a=1, D=
D) =2, b=
C) a=3, b=

d) G=4, D=

444.3. Dla podanych granic catkowania a, b podaj w postaci liczby catkowitej lub
b
dz

utamka nieskracalnego taka liczbe wymierng w, ze / ——=w-T

A) Aa=—00, b=—1, W= .
D) a=—00, D=0, W= . .
C) A=—1, D=400, W= it
d) a=0, D=F00, W= o\ttt

444.4. Dla podanych liczb a, b podaj w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskra-
b

. . ) xdx

calnego taka liczb¢ wymierng w, ze a/ T Inw .
A) a=1, D=4, W=
D) =2, D=, W=
C)a=1, D=8, W= ...

d) a=4, D=8, W=

445. Wyznaczy¢ promien zbieznosci szeregu potegowego
< (3n)!-a™

2 Gy

n=1

Lista 10 -39 - Strony 36-41



Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 2, lato 2016/17

446. W kazdym z zadan 446.1-446.15 podaj norme supremum funkcji f o podanym
wzorze i dziedzinie.
Przypomnienie: || f|| =sup{|f(z)|: v € D}.

446.1. f(z)="Tsinz, Dy=R, ||[fll= oo
446.2. f(z)=Tsinz—3, Dr=R, |fll=.. oo
446.3. f
446.4. f

(z)
(z)
(z)
(z)
446.5. f(r)=logyx—2, Dy=(%,8), Ifl= ...l
(z)
(z)
(z)
(z)

446.6. f(z)=log,x—2, D;=1(2,32), |[fll=. oo
446.7. f(x)= (logyx

(log, )" — 6 )
446.8. f(z)=(logyx)’ =6, Dy=(4,4), [Ifl=... ...
446.9. f(x)= (logyaz)" —6 )
446.10. f(z)=V22+3z—z, Dy=(1,+00), |Ifll= ' 0voieeii,

(z)
446.11. f(z)=Va2+8z—xz, Dr=(1,+00), |fll=. 0o
446.12. f(z)=Va3+T722—x, Dr=(1,+00), |fll= . oiieei

(z)

(z)

(z)

446.13. f(z)=V1?+2622—x, Dy=(1,+00), |fll= oo
446.14. f(z)=Vr1+155% -2, Dy=(1,400), |Ifll= -erereieiiiiiin,
446.15. f(z)=Va*+8023 —z, Dy=(1,+00), |fll= oo
447. Obliczy¢ warto$¢ catki niewlasciwej 7;;_—'_9?; dx lub wykazac, ze catka ta jest

5

rozbiezna.
< (=1)"-(2n—1)-(2n+1)
= (3n—1)-(3n+2)-(3n+5)

448. Udowodni¢ zbiezno$¢ szeregu

3
449. Obliczy¢ wartosé caltki oznaczonej / 152 -vx+1dx podajac wynik w postaci
0

liczby catkowitej.
dx

23— g2
451. Wyznaczy¢ taka liczbe naturalna n, ze krzywa o réwnaniu y = 2" dzieli zbiér

{(m,y): zel0,1] A x5<y<x}

na dwa obszary o rownych polach.

450. Obliczy¢ catke nieoznaczong /

452. Wyznaczy¢ promien zbieznosci szeregu potegowego
< (2n)!-z*"

>

= nlnn
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D > (=)"n-(n+1)-(n+2)
453. Ud d b § .
owodnic zblezZnosc szeregu P (3n+ 1) ] <3n+4) ] (3n+7> ] (BTL—I— 10)

454. Wyznaczy¢ promien zbieznodci szeregu potegowego
o0 <2">~(2n)!-x4”

Z n

= n!-nn
0 dx
455. Obliczy¢ warto$é calki oznaczonej / a3 o Zapisa¢ wynik w postaci Inw,
S @ + 3% 422

gdzie w jest liczba wymierna.

7
4x
456. Obliczy¢ wartos¢ catki oznaczonej | ————dx podajac wynik w postaci liczby
0/ V(z+1)7

catkowitej.
2w
457. Obliczy¢ wartos¢ calki oznaczonej / xcosxdx. Pamietaé o uproszczeniu wyniku.
0

2
dx
458. Obliczy¢ wartos¢ catki oznaczonej / ——— . Pamigtaé¢ o uproszczeniu wy-
niku.
T dx
459. Obliczy¢ wartosé¢ calki niewltasciwej / o lub wykazac, ze calka ta jest roz-
2+
1
biezna.
1
xdx
460. Obliczy¢ wartos¢ catki oznaczonej / ————— . Pamietaé¢ o uproszczeniu wy-
, x?2—2x+2

niku.

461. Obliczy¢ catke nieoznaczong / e** .sin3x dx .
2" dx
2+t

462. Udowodni¢ zbiezno$é¢ calki niewtasciwe;j /
0

463. Wyznaczy¢ promien zbieznosci szeregu potegowego

i an ‘l,nz
n=1 (nl)n

464. Obliczy¢ warto$é granicy (ciagu)

lim( R S +...+2+...+4”2).

n—oo\n34+1 n34+8 n3427 nd+ k3 n3+8n3
so gip2017 2016

465. Udowodnié zbieznosé szeregu nz::l 2

> (=" (Tn—06)-(Tn+1)

466. Udowodni¢ zbieznos¢ '
owodni¢ zbieznos¢ szeregu 7;1 (5n—4)-(5n+1)- (5n+6)
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