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KOLOKWIUM nr 93, 16.11.2017, godz. 14:15-15:00

Zadanie D'C « (16 punktéw) Wskazaé odpowiednia liczbe naturalng n i udowodnié

dla niej nieréwnosci
22017

4" <n < &".

Rozwigzanie:
Slepa uliczka
Przyjmijmy n = 2¥. Wéwczas podane nieréwnosci przybierajg postaé

2k k-22017 Qk
47 <2 <&,

czyli kolejno
2.2F < . 22017 < 3.9k

9. 2]672017 < k <3. 2]672017 ) (QQ)

Jednak nie udaje sie dobraé liczby naturalnej k, ktéra spelniataby nieréwnosci (Q).

Rozwigzanie poprawne
Przyjmijmy n = k-22°17. Wtedy podane nieréwnoéci przybieraja postaé

2017 22017 2017
pR-227 (k: . 22017) < ]k2 :

22017
(4k) < (k’~22017> < (Sk) :
co jest rownowazne kolejnym nieréwnosciom
4 < - 22T < 8
22/{: < k, . 22017 < 23k‘ ) (*)
Zauwazmy, ze nieréwnosci (d) sa prawdziwe dla k= 1000, gdyz woéwczas
22k — 22000 < 1000- 22017 < 210 . 22017 — 22027 < 23000 — 23k .

czyli

22017 22017

Odpowiedz

Liczba spelniajaca podane nieréwnosci jest n=1000-22017.

Uwaga 1

Liczbe wymagang w zadaniu otrzymamy takze dla k spelniajacych nieréwnosci

676 <k <1013.
Zauwaz, ze wsrod tych liczb nie ma potegi dwojki!!!

Uwaga 2
Zadanie sprawdzalo, czy studenci przeczytali sposob Il rozwigzania zadania 55 z ko-
lokwium 52.

Uwaga 3
Uwaga 2 jest umiarkowanie przydatna, gdyz studenci nie majacy w zwyczaju zagladac
do rozwigzan zadan z kolokwiow i tak jej nie przeczytaja.

Kolokwium 53 -1- Odpounedzi i rozwigzania
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Zadanie D8 (14 punktéw) Wskaz liczbe rzeczywista k, dla ktérej podana gra-
nica istnieje i jest dodatnig liczba rzeczywista. Podaj warto$é¢ granicy dla tej wartosci
parametru k. Jezeli odpowiedz jest liczbg wymierna, podaj ja w postaci utamka nie-
skracalnego lub liczby calkowitej. Za kazde zadanie, w ktérym podasz poprawng
odpowiedz (liczba k i uproszczona granica) otrzymasz 2 punkty.
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