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PODCZAS KOLOKWIUM NIE WOLNO UŻYWAĆ KALKULATORÓW

Zadanie 67. (20 punktów)
Dana jest funkcja f :R→R określona wzorem f(x)= 6

√
x6+106 . Dowieść, że dla do-

wolnych liczb rzeczywistych x, y zachodzi nierówność

|f(x)−f(y)| ¬ |x−y| .

Zadanie 68. (20 punktów)
Dana jest funkcja f :R→R określona wzorem f(x)= 3

√
x3+103 . Dowieść, że dla do-

wolnej liczby rzeczywistej dodatniej C istnieją takie liczby rzeczywiste x, y, że

|f(x)−f(y)|>C · |x−y| .

Zadanie 69. (100 punktów)
Dana jest taka funkcja f :R→R, że dla każdych liczb rzeczywistych x, y zachodzi

nierówność
|f(x)−f(y)| ¬ (x−y)2 .

Udowodnić, że dla każdych liczb rzeczywistych x, y zachodzi nierówność∣∣∣∣f ( 16√x16+1016)−f( 16√y16+1016)∣∣∣∣¬ (x−y)16 .


