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PODCZAS KOLOKWIUM NIE WOLNO UŻYWAĆ KALKULATORÓW

Zadanie 77. (20 punktów)
Rozważamy graniastosłupy prawidłowe o podstawie sześciokątnej i ustalonej objętości.

Rozstrzygnąć, który z nich ma najmniejsze pole powierzchni całkowitej. W odpowiedzi
podać iloraz wysokości do krawędzi podstawy.

Zadanie 78. (40 punktów)
Udowodnić istnienie liczby rzeczywistej x spełniającej nierówność

sin2017(3x) ·sinx> 1
2
.

Zadanie 79. (60 punktów)
Funkcja f : (0,+∞)→R jest określona wzorem

f(x)= ln
(
ex+1
ex−1

)
.

Funkcja g jest złożeniem 2018 egzemplarzy funkcji f :

g(x)= f(f(f(...f(f(x))...))) .

Rozstrzygnąć, czy liczba g′
(√
e
)
jest wymierna.


