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Zadanie 80. (24 punkty)

W kazdym z zadan 80.1-80.4 funkcja g;:R— R jest funkcja odwrotna do funkcji
fi :R — R okreslonej podanym wzorem. W kazdym z tych zadan podaj w postaci licz-
by catkowitej lub utamka nieskracalnego wartosci pochodnej funkcji g; w trzech

podanych punktach.

W kazdym z czterech zadan za 0, 1, 2, 3 poprawne odpowiedzi otrzymasz odpowiednio

0, 1, 3, 6 punktow.

80.1. fi(z)=a"+2

91(0)=1 91(2)=1/4

¢,(130)=1/76

95(0) =1 9,(2)=1/8

g5(130) =1/449

95(0)=1/5 95(6)=1/8

gh(42)=1/32

80.4. fy(z) =2"+5x

9,(0)=1/5 94(6)=1/10

94(42)=1/85

Kolokwium 61 -1-

Odpouwnedzi i rozwigzania



Jarostaw Wroblewsk: Analiza Matematyczna 1 LUX, zima 2017/18

Zadanie 81+ (10 x 3 = 30 punktéw)

W kazdym z zadan 81.1-81.10 podaj w postaci liczby catkowitej lub utamka nieskra-
calnego najwieksza wartos¢ wyrazenia przy a, b i ewentualnie ¢ przebiegajacych liczby
catkowite dodatnie oraz podaj przyklad pary/tréjki liczb catkowitych dodatnich a, b
i ewentualnie ¢, dla ktoérej ta najwicksza wartos¢ jest osiagana.

81.1 ab 1 dl 2 b=1
Ad.MaX —(——7 = — a a= 4, =
a’-+4b2 4
81.2 ab dl 3 b=2
Le MAX ——(—— 7 = — a a= , —
4a?2+9b%2 12
81.3 abe ! dl 2 b=2 1
.3. max = — a a=2, =2, c=
a’+b3+8c 6
81.4 abe 1 dl 6 b=3 2
4. max = — a a=06, =3, c=
a’+8b3+27c3 18
81.5 abe ! dl 4 b=1 1
.J. IMax = — a a=4, =1, c=
a?+8b*+8c* 8
81.6 abe 1 dl 2 b=2 2
.6. max = — a a=2, =2, c=
8aZ+bi+ct 8
81.7 abe 1 dl 8 b=4 1
. . IIlaX = — a a= , — , c=
3a242b34+64c¢5 12
81.8 abe ! dl 8 b=2 2
.8. max = — a a=S8§, =2, c=
3a2+1663+c6 12
81.9 ab2 1 dl 1 b=2
HdeIMaAX —(——5 = — a a=1, =
4a3+b3 3
81.10 ab3 ! dl 1 b=3
. .MmMax —————— = — a a= , =
27a*+b* 4
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Zadanie 82. (96 punktow)

Zmalez¢ najmniejsza i najwicksza wartos¢ funkceji
\/ ex2018 \/ ex2018 \/ 6x2018 \/ 61,2018
flx)y=arctg| Ve© +1 4+ Ve —1 — 1| +arctg|Ve" +1 — Ve& —-1 —1

na przedziale [10, 50] i okresli¢, w ktérych punktach te wartosci sa przyjmowane. Dopro-
wadzi¢ wartosci najmniejsza i najwieksza do tak prostej postaci, aby byto wida¢, czy sa
to liczby wymierne, czy niewymierne.

Rozwigzanie:
Funkcja g: (0, +00) — R okreslona wzorem

2
g(t) =arctg (t — 1) +arctg (t - 1)

ma pochodna
1 —2/t2 1 2
/
g(t)= + = - =
(t—1)2+1 (%_1)2“ £2—2t4+2  (2—t) 442
1 2 1 L,
22—2t+2 4—4t4+22 2242 2-2t4t2

jest wiec stata. Poniewaz

g(1) = retg 0 +arctg 1=

mamy ¢(t) =m/4 dla kazdego t € (0, +00).
Pozostaje zauwazy¢, ze przyjmujac

t: \/€€x2018 + 1 _'_ \/6612018 _ 1

otrzymujemy
2
; _ \/eez2018 + 1 . \/6612018 . 1 :
skad
s
flw)=glt)=7F.

Zatem f jest funkcja stata rowna m/4. W konsekwencji przyjmuje ona na calym rozwa-
zanym przedziale [10, 50] najwieksza (a zarazem najmniejsza) wartosé 7 /4 (niewymierna,
bo 7 jest niewymierne).
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