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Zadanie 14. (10 punktów)
Wyznaczyć wszystkie zbieżne szeregi geometryczne

∞∑
n=1
an o wyrazach dodatnich

spełniające warunek
∞∑
n=1

an=3 ·
∞∑
n=1

a2n=15 ·
∞∑
n=1

a4n .

Zadanie 15. (10 punktów)
W każdym z zadań 15.1-15.6 podaj w postaci uproszczonej (np. liczby wymierne

muszą być zapisane w postaci liczby całkowitej lub ułamka nieskracalnego) kresy zbioru.
Kres może być liczbą rzeczywistą lub może być równy −∞ albo +∞=∞.
Za poprawne podanie n z 12 kresów otrzymasz max(0, n−2) punktów.

Niech T będzie zbiorem wszystkich ciągów (an) spełniających warunek

∀
n∈N
|an−an+1|<

1
n
.

15.1. A=
{
a1 : (an)∈T

}
Poprawne kresy .......

infA= ....................................................... supA= .......................................................

15.2. B=
{
a3−a1 : (an)∈T

}
Poprawne kresy .......

infB= ....................................................... supB= .......................................................

15.3. C =
{
a4−a2 : (an)∈T

}
Poprawne kresy .......

infC = ....................................................... supC = .......................................................

15.4. D=
{
a4−a1 : (an)∈T

}
Poprawne kresy .......

infD= ....................................................... supD= .......................................................

15.5. E=
{
(a3−a1)2 : (an)∈T

}
Poprawne kresy .......

infE= ....................................................... supE= .......................................................

15.6. F =
{
a23−a21 : (an)∈T

}
Poprawne kresy .......

infF = ....................................................... supF = .......................................................


